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نصاب کا اجمالی جائزہ
Illustrative Mathematics  9-12  AGA  Ġاص�Ńىك ٮ ŃحŅمو�Ņ�Ŀٔ�اكا 8 وك ىر�Ņم ںو�Ņں� Ħر�Ħ�Ņ�Ń� دŅا� ĹكŅلط ۔ےہ ا�Ńءا� Ħمع�Ņار�Ħس روا ٮĠحĦ�

Ħ�Ńد�Ņل�Ņےس ںو� īرك عورسĦہ ے�Ņں�، ŋم رھ�īل�ī� روا ŋم وك روكوحĦاط�Ń�Ħ5 īا�Ń�Ħ� ركĦہ ے�Ņامم ہو ۔ں�īل�Ħ� رك ہعلاطم اكĦہ ے�Ņں�، Ń�īم لومسīاسŃٔ�اد ہ�Ņں� سوھ�Ŀ ےلہ�ŋ ےس ے�Ġرك عوحŃر ڡĠرط ىك ىر�Ņ�Ŀمو�ŅحŅ�Ġ�Ņ�Ŀ� ŃدĿرآوك ہو ۔ں�Ņہ ے�Ħرك را�ī� Ħ�Ņل�īم �īل�īم ں�Ņٔ�اد رھ�ŋ ،ہلٔ�سم اك ٮīروعĠا�Ġ3Ņ�ī روا �īل�īم روا ں�Ņہ ے�Ħرك �Ń�Ħا�ī ر�ŋ روط ىر�ŃحŃلا وك م�Ņرو�Ņھ�Ħ ہو ںاہحŃ ،ں�Ņہ ے�Ħرك ل
Gد�Ħسا ں�Ņم ےرا�Ń ےك —محŃح روا ،کĠ�Ĺل�Ņكسا ،رĠ�Ġسīك�Ņس سارك—ءا�Ņسīا ،ہ�ŅوارĠ ہد�Ġك ،سكرآ ،رĠدĿروك( ں�Ņہ ے�Ħرك ہعلاطم اك ىر�Ņ�Ŀمو�ŅحŃ ىك ںورٔ�اد ہو ۔ں�Ņہ ے�Ħرك ماك ھ�Ħاس ےك س
Gو�Ńار�ŋ�Ņ روا ںورٔ�اد ں�Ħ�Ņاواسم
Ŀ�Ņ�Ġ�ŃحĠ�Ŀ�، سŅك�Ŀر روا ،ر�Ņ�ĿدŅ�Ġ�Ġم وك لاس ہو روا ،)رīحا طورسĦاس ےك لام�Ħھ� Ń�Ġرك د�Ħہ ے�Ņ۔ں�

:ےہ ہ�Ħ�Ņ�Ń� Ņر�Ħ ىك ںو�Ņٔ�اكا
ںا�Ņل�Ņد�Ħ�Ń ىلاو ے�Ġھكر رارĦ3ر�Ħ� ŃماسحŃ و لكسī روا ٮĦار�Ņمع�Ħ ىسد�Ġہ :1 ىٔ�اكا
Ń�Ħ5اط�Ħ :2 ىٔ�اكا
ہ�ŃاسĦ�ī :3 ىٔ�اكا
ٮĦا�ī�Ņل�īم ىك �īل�īم ہ�ŅوارĠ ہمٔ�اĦ3 :4 ىٔ�اكا
ہسد�Ġہ سوھ�Ŀ :5 ىٔ�اكا
ہسد�Ġہ ى�Ħاددحم :6 ىٔ�اكا
ےرٔ�اد :7 ىٔ�اكا
لام�Ħحا طورسīم :8 ىٔ�اكا

ک�Ņا اك ٯĦا�Ńسا ہ�ĠارĠور ںĠسīك�Ņس رہ روا ،)ٯĦ�Eطا ل�ŃاĦ3 ہك اس�ŅحA, B, C, D, E Ń( ےہ ا�ŅكĹ ا�Ņك م�ŅسĦ�Ħ2 ں�Ņم ںوصح ےلاو ڡĠورح وك �Ġ�Ŀو�Ņ رہ ۔ں�Ņہ ۓ�كĹ ے�Ņك ٮĿو�Ġ ٯĦا�Ńسا ىرا�Ħ�ŅحĠا ۔ےہ ہلسلس



•
•
•

اکائی 1: ہندسی تعمیرات اور شکل و جسامت برقرار رکھنے والی تبدیلیاں
دصĦ2م اك ىٔ�اكا
،ٮĦاكرح ىلاو ے�Ġھكر رارĦ3ر�Ħ� ŃماسحŃ و لكسī ر�ŅعŃ�Ġ ےك لاحŃ ىددحم ۔ں�Ņہ ے�Ħرك ٮĦار�Ņمع�Ħ ىسد�Ġہ ےس ى�ŋ�Ŀ حŔردم ر�ŅعĠ ىهد�Ņس روا راكر�ŋ ہ�Ńلط Ņع�Ġا ى�Ġا ،ساكع�Ġ�Ħ�Ħ2روا لا Ĺدركīم ،سĦع�Ņ�Ġرك ںĦہ ے�Ņں�، Ħ�īلكاس Ń�Ņا�Ġرك ںĦہ ے�Ņروا ں� Ħ�Ńد�Ņل�Ņكل ےس ںو�Ņںور�، ĠوارŅم روا ںو�Ħاو�Ġكل ىرŅےك ںور� Ħ3ĠصŅے�
īا�Ń�Ħ� ركĦہ ے�Ņ۔ں�
�ĦحاصĠو ىك ىٔ�اكا
Ņہ� Ņو�Ġ�Ŀ� Ħمع�Ņار�Ħےس ٮ īوہ عورسĦس ،ےہ ا�ĠحĦ� Ħ�Ńد�Ņل�Ņوك ںو� Ńھكر ىراحĦروا ،ےہ ا� ŋور�Ġٔ�ار ڡĿ�Ġ�Ĺےك ک Ħراع�Ġاس ےك ڡĦا ھ�ĠحĦ�Ħما� ŋ�ĠدŅوہ ر�Ħ۔ےہ ا�
ĹركŅ�Ŀم 8 دŅلط ،ں�Ńءا� Ġے� Ħ�ŃرحŃا�Ħروط ى� ŋر�، ĠرŅہدا� Ħرآوك ر�ĿدŅ�Ġ�Ņ�Ŀ� ĹركĿس ،ےس ددم ىك دĠحĦ� Ħ�Ńد�Ņل�Ņےك ںو� ĠوارŅحم وك ہ�Ġ2وĠھكر طĠمل روا ے�Ńوك ىٔ�ا� �Ń�Ħا�ī ں�Ņم �Ġ�Ŀو�Ņ سا ہو وحŃ ےہ ا�Ņك ہعلاطم اك ٮĦا�ŅصوصحĠ ىك ہ�ŅوارĠ ىھ�Ń ےلہ�ŋ ے�Ġ ءا�Ńلط ۔ا�Ņك ںŅ�Ġع�Ħ اك ٮĦا�ŅصوصحĠ ىلاو ے�Ġھكر طĠوĠ2حم ۔ےكĹ ں�Ņرك
Ħمع�Ņار�Ħٮ ŃحŅمو�Ņ�Ŀم ىك ىر�Ġط�Ħ2ى Ń�Ġ�Ņم دا�Ņرك ادا رادرك مہا ں�Ħہ ى�Ņسا ۔ں� Ņو�Ġ�Ŀ� ىك Ħو�Ńلط ہحŃل ےك ا�Ņىد ے� Ĺىٔ�ك ŋ�Ņٔ�ام�īےك ددم ىك س Ń�ĠعŅر� ل�ŃاĦ3 ركŅ�Ĺد روا ،رĠدĿركŅ�Ġ�Ņ�Ŀ� ĹدĿرآوك ،ٮĦار�ŅعĦ�Ġم ،ں�Ħ�Ņاواسم ،رĠر�Ńم�Ġ ے�Ġ ءا�Ńلط ،ر�ŋ ماĦ2م سا ۔ےہ ا�Ġرك سī�Ħ�E وك ٮĦا�ŅصوصحĠ ىك ںولكسī ں�Ņم ىو�Ħسم ں�Ņم ىر�Ņ�Ŀمو�ŅحŃ ر�ŅعŃ�Ġ ے�Ņك سīٔ�ام�ŋ�Ņ ىك ںو�ŅوارĠ ا�Ņ ںولصاĠ3 ہو ہك ےہ ى�Ħكس وہ ٮĦا�Ń ىك ٮĦر�Ņح ہ�Ņ ہك ےہ ا�Ņك ماك ا�Ħ�Ġا ھ�Ħاس ےك ےحĠ�ŋاهدĿ رادĦ2م
Ħاروص�Ħدح سك وك ٮ Ħآ ک�Ĺےك Ń�Ŀكس اهرĦہ ے�Ņ۔ں�

Ņو�Ġ�Ŀ� آ ےكĠاعĠم رŅلط ،ں�Ńوك ءا� Ġروا طوطح Ħ3ىك سو ĠعŅىمسر ر� Ħ�E�īےس س Ħ3Ņٔ�ارآ سا�Ņںا� ŋ�Ņرك اد�Ġا روا ے�ŋ�Ġى� Ħمع�Ņار�Ħىك ٮ Ń�Ġ�Ņدا� ŋر� ŃاوحĠر ۔ےہ دا�Ń�Ġ�Ņ مہا ک�Ņا ے�Ņل ےك ٮĦاروص�Ħ ں�Ņم سروك ےرو�ŋ روا �Ġ�Ŀو�Ņ سا Ņ�Ġ1رع�Ħ ىك ےرٔ�اد ۔ےہ ا�Ħلم عĦ3وم اك ے�Ġھكل


Gآ ى�Ħار�Ņمع�Ħ ۓ�احŃ�Ń ےك دĿركĹ روا ں�Ņہ ے�Ħرك دا�Ņ وك ںو�Ņل�Ņد�Ħ�Ń ىلاو ے�Ġوہ ےس ٮĦاحŃرد ےلھحŋ�ŋ ءا�Ńلط ،دع�Ń ےك ساĦسا اك ٮĦرك لامع�Ħس ۓ�وہ ے�ĠحĦ� ا�ĦاحŃ ےل ڡĠرط ىك ںوŅ�Ġ2رع�Ħ� ĦحĠس ىك لاĠ�Ħ�Ħ2ا روا ںو�Ņساكع ،ںوسīدركĹ ر�ŅعŃ�Ġ ےك ےلاوح ےك دĿركŅ�Ġ�Ņ�Ŀ� ĹدĿرآوك ہ�Ņ ۔ں�Ņہ ے�Ħھك�Ņس ا�Ġرك اد�ŋ�Ņ ٮĦاكرح ۔ےہ
ے�ŋ�Ġا ہو ۔ں�Ņہ ىھك�Ņس ے�Ņل ےك ے�Ġرك �Ń�Ħا�ī وك ٮĦا�ŅرطĠ�Ġ ے�Ġ ںوہ�Ġا وحŃ ں�Ņہ ے�Ņ�Ħد رك عورسī ا�Ġرك لامع�Ħسا وك ںوŅ�Ġ2رع�Ħ ںĠا ءا�Ńلط ،ں�Ņم رحĠآ ہدرك لامع�Ħسا ےك ںو�Ġاد ىصĠا�Ņر ےس )"... ےہ ا�ĦكĹل اس�Ņا"( ٮĦا�Ġا�Ń�Ņ مہ�Ńم ،ں�Ņہ ے�Ņ�Ħد رك عورسī ا�Ġرك ںĠا�Ń�Ņ ر�ŋ روط ہط�ŃاصĠا�Ń ہدا�ŅرĠ وك ل
Gد�Ħسا ۔ڡĠرط ىك ںو�Ħو�ī�Ń ےك ىل�Ņد�Ħ�Ń ہطĠ�Ħ2 ہ�Ń ہطĠ�Ħ2 ہط�ŃاصĠا�Ń د�ŅرĠم
ٮĿراحŋ ہلاوح لمكم ک�Ņا ے�Ņل ےك ہدĦ�Ġاسا روا ،ےہ ا�ĦاحŃ ا�Ņك مہارĠ3 ٮĿراحŋ ہلاوح ىلاحĠ ک�Ņا ے�Ņل ےك ءا�Ńلط ،ۓ�وہ ے�Ħرك عورسī ےس ےصح ےرسود
Ġ3ك مہارŅا� ŃاحĦہلاوح ۔ےہ ا� ŃاحĦاك ٮ ŋراحĿلط ٮŃل ےك ءا�Ņا ے�Ņسو ک�Ņےہ ہل� Ńد ہلاوح اك سحŅ�Ħد ىمسر ہو ۓ�وہ ے�G
ےرو�ŋ ءا�Ńلط ۔ں�Ņہ ے�Ņ�Ħد لٔ� ۔ں�Ņرك عوحŃر ےس دŅ�Ŀٔ�اكĹ سروك ے�Ņل ےك ٮĦامولعم د�ŅرĠم ۔ےكĹ ں�Ņہر ے�Ħرك ہĠ3اصĠا ں�Ņم سا ں�Ņم سروك

ٮĦار�Ņمع�A: Ħ ںĠسīك�Ņس
دصاĦ2م ےك ےصح
۔ں�Ņٔ�ا�Ń�Ġ ر�Ņمع�Ħ ک�Ņا ےس ٮĦا�Ņادہ
Ħمع�Ņار�Ħوك لحارم ى� Ŀھ�Ņک� Ŀھ�Ņک� Ń�Ņا�Ġرك ںŅ۔ں� ۔ں�Ņرك لامع�Ħسا ےرٔ�اد ں�Ņم ر�Ņمع�Ħ ے�Ņل ےك ے�Ġرك ل
Gد�Ħسا ں�Ņم ےرا�Ń ےك ىٔ�ا�Ńمل ىك رامسī و دادعا
�ĦحاصĠو ىك ےصح
ہو ےسحŃ ں�Ņہ ے�Ħرك لامع�Ħسا ےرا�Ġك ےهد�Ņس روا سا�ŋمك �ĦحĠس ے�Ņل ےك ے�Ġرك را�Ħ�Ņ کĹ�Ņ�Ŀ�Eك ک�Ņا اك ںوك�Ġ�Ņك�Ħ ى�Ħار�Ņمع�Ħ ءا�Ńلط ،ں�Ņم ےصح سا ٮĦادہاسīم ں�Ņم ےرا�Ń ےك رامسī و دادعا روا ۓ�وہ ے�Ħرك ىور�ŋ�Ņ ىك ٮĦا�Ņادہ ءا�Ńلط ۔ں�Ņہ ے�Ħكس رك لامع�Ħسا ے�Ņل ےك ر�Ņمع�Ħ ىك ںولكسĠ1 īل�ĦحĠم ىك ںوŅ�Ħ2رط ےك ے�Ġرك �Ħكرسī ھ�Ħاس ےك ىكĦ�Ĺسرد ں�Ņم �Ņ�Ħحŋ ٮĦا�Ń ى�ŋ�Ġا روا ں�Ņہ ے�Ħھكل ٮĦا�Ņادہ ى�ŋ�Ġا دوحĠ ہو رھ�ŋ ۔ں�Ņہ ے�Ħرك عورسī ۓ�وہ ے�Ħرك
Ġ�īاسĠرك ىہد�Ħہ ے�Ņم ۔ں�Ħسا ددع�Ńا�Ħم ٯŅھك ں�Ŀكل ےرŅر�Ņں� īہ لماسŅ۔ں� Ņلك ہ�Ņىد� Ńل�ĿدĠ�Ĺک Ń�E�لط کŃم ےصح سا وك ءا�Ņم ں�Ħاو�Ġكل ىرŅر�Ņروا ں� ŋروكوح Ń�Ġا�Ġا ىك ے�ŃاحĠرĦد ٮŅ�Ħم ىٔ�اكا سا ۔ےہ ا�Ņں� Ńم دع�Ņا" ں�Ġطصا ىك "ساكع�E�ىك ح Ħرع�Ņ�Ġ1 ل ےكŅٔ�اس روا ے�Ņ�Ŀےك د ī�Ńو�Ħم ٮŅھك ں�Ŀس ود ےرŅك�Ŀاك ر� ۔ےہ ا�ĦاحŃ ا�Ņك لامع�Ħسا
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بعد والی اکائی میں سائیڈ سائیڈ ٹرائی اینگل تطابق تھیوریم۔ ہر تعمیراتی تکنیک طلباء کو جیومیٹرک اشیاء کی تعریف اور ان کی سوچ کی وضاحت کرنے کی صلاحیت کو بہتر بنانے میں مدد کرتی ہے۔ اختتامی سبق میں، طلباء حقیقی دنیا کی صورت حال میں وسائل مختص کرنے کے بارے میں سوالات کے جوابات دینے کے لیے کھڑے دو حصوں کے ساتھ اپنے تجربات کو تیار کرتے ہیں۔ 

ٯĦا�Ńسا
۔ں�Ņرك لامع�Ħسا اك رĠلو�Ŀ ے�Ņل ےك ے�Ġا�Ń�Ġ ں�Ņلكسī ےس ےŅ�Ħ2رط �Ħسرد ے�Ņٔ�آ — ں�Ņٔ�ا�Ń�Ġ ےسا
ŋ�Ņ�Ŀر�Ġ�Ġىك ر Ħمع�Ņٔ�آ - ر�Ņے� ŋ�Ņ�Ŀر�Ġں Ń�Ġا�Ġل ےك ے�Ņمك ے�ŋس روا سا�Ņك ےهد�Ġىك ےرا� Ħمع�Ņار�Ħسا اك ٮĦرك لامع�Ņ۔ں�
Ħمع�Ņار�Ħى� Ħك�Ġ�Ņھك :1 ک�Ŀس ود ےرŅك�Ŀٔ�آ - ر�Ņىواسم ے� Ġ3وك ےلصا Ħ�E�īرك سŅ۔ں�
Ħمع�Ņار�Ħى� Ħك�Ġ�Ņم :2 ک�Ħاو�Ħم ر�īل�ī� — ٓٔ�اŅے� īسĠا�ĠحĦ� ركŅہك ں� Ńا�Ħ3ىك سدسم ہدعا Ħمع�Ņا ےك ر�Ġوك رد�Ġىس ں īلكسŅكمم ں�Ġہ ںŅ۔ں�

Ħمع�Ņار�Ħى� Ħك�Ġ�Ņھك :3 ک�Ŀكل ىرŅر�Ņروا ں� ĠوارŅہ� Ńسٔ�ا�Ņك�Ŀٔ�آ — ر�Ņك ے�ŋھح Ħمع�Ņار�Ħى� ŋحŅل�Ġ�Ńرك لح وك ںوحĠل ےك ے�Ņے� Ŀلو�Ġسا اك رĦلامع� ۔ں�Ņرك
Ħمع�Ņار�Ħى� Ħك�Ġ�Ņم :4 ک�Ħاو�Ġھك روا ىرĿكل ىرŅر�Ņٔ�آ — ں�Ņم ے�Ħاو�Ġھك روا ىرĿكل ىرŅسرد وك ںور�Ħ� رطŅ�Ħ2ھك ےس ےŅ�Ġ�ŋحĠل ےك ے�Ņے� Ŀلو�Ġاك ر ۔ں�Ņرك لامع�Ħسا
Ħمع�Ņار�Ħى� Ħك�Ġ�Ņرٔ�اوكسا :5 ک�Ġٔ�آ - رŅے� ŋىك ںوكوح Ħمع�Ņل ےك ر�Ņس ے�Ņك ےهد�Ġمك روا ےرا�ŋىك سا� ŋسا اك ںولاحĦرك لامع�Ņ۔ں�

Ħمع�Ņار�Ħل ےك ٮŅے� Ŀ�Ņك�Ġولا�Ńسا اك ىحĦا( لامع�ĠحĦ�Ņٔ�آ — )ىرا�Ņا ے�Ņک� Ġہكاح Ń�Ġا�Ġل ےك ے�Ņے� Ŀ�Ņك�Ġولا�Ńسا اك ىحĦرك لامع�Ņ۔ں�
۔ں�Ņرك لامع�Ħسا ر�Ŀك�Ņس ود ےرĿھك ے�Ņٔ�آ - ىرو�Ņل�ŅدĿ دŋ�Ņ�Ŀس

Ņ�Ġ1رع�Ħ ىك ںو�Ņل�Ņد�Ħ� Ħ�ŃحĠس :B ںĠسīك�Ņس
دصاĦ2م ےك ےصح
۔ں�Ņہ ى�Ħرك را�Ħ�Ņ رامسī و دادعا Ń�Ħ5اط�Ħم رك ھكر طĠوĠ2حم وك ںو�ŅوارĠ روا ےلصاĠ3 ںا�Ņل�Ņد�Ħ� Ħ�ŃحĠس ہك ں�ŅھحŃمس

۔ں�ŅحŅ�Ġ�ŋھك ہحĠ�Ħ�Ņ�Ń اك ىل�Ņد�Ħ�Ń ىك لكسī ىٔ�كĹ ىد
�ĦحاصĠو ىك ےصح
ں�Ņم رĠسروك ےلھحŋ�ŋ وك ءا�Ńلط ا�Ġرك مہارĠ3 ہحĠ�ŋاهدĿ اك دĿركĹ ۔ں�Ņہ ے�Ħرك ہعلاطم اك ںو�Ņل�Ņد�Ħ�Ń ںو�Ġود ڡĠآ روا ںĠآ ےك دĿركĹ ءا�Ńلط ،ں�Ņم ےصح سا �Ħسرد ے�Ņل ےك ںوسīدركĹ روا ،ىساكع ،لاĠ�Ħ�Ħ2ا ،ٮĦاكرح �ĦحĠس ءا�Ńلط دع�Ń ےك سا ۔ےہ ا�Ņ�Ħد ٮĦرĠاحŃا ىك ے�Ġرك مٔ�اĦ3 ہط�Ńار ھ�Ħاس ےك م�Ņلع�Ħ ى�ŋ�Ġا
Ħرع�Ņ�Ġ2Ņس ں�Ņھك�Ħہ ے�Ņں� Ńوح ĹركĿوہ رود ےس دĦہ ے�Ņلط ۔ں�Ńءا� Ņرك دا�Ħہ ے�Ņم وك دادعا ہك ں�Ħاط�Ń�Ħ5 اہك ŃاحĦا ےہ ا�Ĺس ىٔ�وك ركĠحĦ� Ħ�Ńد�Ņوہ ىل�Ħےہ ى� Ńا وحŅےرسود وك دادعا ک� Ħےل ک� ŃاحĦسا ہو ۔ےہ ى� ĠحŅىك لا� ŃاحĠ�Śرك حĦہ ے�Ņس ہك ں�ĠحĦ� اكرحĦم ٮĠحĦل�Ġ1 سŅا�Ħس و ٯŃا�Ħم ٯŅں� Ġ3روا ےلصا
ĠوارŅحم وك ںو�Ġ2وĠھكر طĦہ ى�Ņ۔ں� Ńٔ�اكا روا ںوصح ےك دع�Ņم ںو�Ņلط ،ں�Ńہ� Ħھ�Ņمو�Ġوك ر īا�Ń�Ħ� ركĠل ےك ے�Ņے� Ņںاہ� ŋ�Ņىك اد� Ĺسرد ىٔ�كĦ� Ħرع�Ņ�Ġ2Ņں� 
Gومعم ےĠ��ٔ وك ءا�Ńلط رك ھحŃو�Ń ںĠاحŃ ںĠسīك�Ņس ہ�Ņ ۔ں�Ņہ ے�Ħرك لامع�ĦساĦس ٮŅھك�Ġل ےك لاس روا ے�Ņلوصا ے� Ħ3رك مٔ�اĠل ےك ے�Ņا ے�ĠاصĠ3و ىĦ3Ħ� دŅ�Ħا� ۔ےہ

ٯĦا�Ńسا
۔ں�Ņہ ے�ĦحŅ�Ġ�ŋھك ںا�Ņل�Ņد�Ħ�Ń ھحŋك ے�Ņٔ�آ - ںا�Ņل�Ņد�Ħ� Ħ�ŃحĠس
۔ں�Ņہ ے�Ħرك ىساكع ىك رامسī و دادعا ھحŋك ے�Ņٔ�آ - Ņ�Ġ1رع�Ħ ىك ىساكع
۔ں�Ņہ ے�Ħرك لاĠ�Ħ�Ħ2ا اك رامسī و دادعا ھحŋك ے�Ņٔ�آ - Ņ�Ġ1رع�Ħ ىك لاĠ�Ħ�Ħ2ا
Ĺدركīوك ںوس īرك لماسĠٔ�آ — ا�Ņك ے�ŋھح Ħ�Ńد�Ņل�Ņھك ںا�Ņ�Ġ�ŋحĦہ ے�Ņ۔ں�
Ĺدركīو ىك ںوسĠحاصĦ� ركĠٔ�آ — ا�Ņے� īوك ںولكس Ŀھ�Ņک� Ŀھ�Ņک� Ĺٔ�امھكŅ۔ں�
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سیکشن C: سخت تبدیلیوں کے ساتھ کام کرنا
دصاĦ2م ےك ےصح
۔ں�Ņٔ�احŃ ےل ر�ŋ دوحĠ وك دادعا وحŃ ں�Ņرك ںĠا�Ń�Ņ ىكĠ�Ĺہآ مہ ىك لكسī ىسك ۓ�وہ ے�Ħرك لامع�Ħسا اك ںو�Ņل�Ņد�Ħ�Ń ىس�Ņا ۔ں�Ņرك �ĦحاصĠو ىك ےلسلس ےك ںو�Ņل�Ņد�Ħ�Ń ے�Ņل ےك ے�ĠاحŃ ےل ر�ŋ ےرسود وك رامسī و دادعا ۓ�وہ ے�Ņد ک�Ņا
�ĦحاصĠو ىك ےصح
ا�ĠاحŃ ےس ما�Ġ ےك Ń�Ħ5اط�Ħ ركŅ�Ĺد ٮĦروص�Ń ،ں�Ņہ ى�Ħا�Ń�Ġ ں�Ņلكسī ھحŋك وك ٮŋآ ے�ŋ�Ġا وحŃ ں�Ņہ ے�Ņ�Ħل ہرĠٔ�احŃ اك ںو�Ņل�Ņد�Ħ� Ħ�ŃحĠس ںĠا ءا�Ńلط ،ں�Ņم ےصح سا ŃاحĦےك سا ۔ےہ ا� Ńلط دع�Ńس ءا�ĠحĦ� Ħ�Ńد�Ņل�Ņوك ےلسلس ےك ںو� Ń�Ņا�Ġرك ںĦہر ے�Ħہ ے�Ņں� Ńا وحŅک� īم ،ےرسود وك لكسĦاط�Ń�Ħ5، īلكس Ħےل ک� ŃاحĦہ ے�Ņ۔ں� عورسī ا�Ġآ ھ�Ħاس ےك �Ħ�Ņ�Ńر�Ħ ہطĠ�Ħ2 ہ�Ń ہطĠ�Ħ2 ،مطĠ�Ġم ک�Ņا اك ںو�Ņل�Ņد�Ħ�Ń ءا�Ńلط ،ے�Ņل ےك ے�Ġرك را�Ħ�Ņ ے�Ņل ےك ںو�Ħو�ī�Ń ےك Ń�Ħ5اط�Ħ ےك ل�Ħ�Ħ2Ńسم وك ءا�Ńلط 
Gا ر�ī�Ņك داصĦ�Ġم ہك وحŃ ں�Ņہ ے�Ņ�Ħد ركĠصE�ىسك ےك ع Ńىھ� ŃوحĿا وك ےرŅےرسود ک� ŋےل ر� ŃاحĠل ےك ے�Ņےرك ماك ے� Ĺا ۔اكĹلط ركŃمكح سا وك ءا�Ħ� ے�Ġحŋوس ں�Ņم ےرا�Ń ےك ںو�Ņل�Ņد�Ħ�Ń رطĠ�Ġ ہطĠ�Ħ2 ہطĠ�Ħ2 ہ�Ń ہطĠ�Ħ2 ۔ےہ دوحŃوم Ń�Ħ5س ىرا�Ħ�ŅحĠا ک�Ņا و�Ħ وہ ٮĦرورصĠ ىك Ħ5سīم ىĠ3اصĠا ھ�Ħاس ےك ىلمع روا ں�Ņہ ے�Ņ�Ħل ر�ŋ روط ےك �ŋ�Ŀ ںĠا وك س�Ġ�Ŀٔ�او�ŋ ہك وحŃ ےہ ا�Ħرك حصĠاو ىھ�Ń وك ىل�Ņد�Ħ�Ń ىك ے�Ġحŋوس ں�Ņم ےرا�Ń ےك ںو�Ņل�Ņد�Ħ�Ń ر�ŋ دĿركĹ رك ےل ےس ŋٔ�او�Ġ�Ŀؤآ وك س�Ŀٮ ŋ�Ŀ� روط ےك ŋر� Ħ�Ņرك را�Ħہ ے�Ņ۔ں� Ġ3Ġك�īسĠ�Ġروط ےك ر ŋر� Ħ�Ńد�Ņاك ىل� Ħروص� Ńم ىٔ�اكا ىك دع�Ņم ں�ĠرŅد� Ħ�Ņك را�Ņا� ĹكŅےہ ا� Ńوح 
Gومعم ےĠ��ٔ وك ءا�Ńلط رك ھحŃو�Ń ںĠاحŃ ںĠسīك�Ņس ہ�Ņ ۔ےہ ا�Ħرك �Ġ3Ħا�Ņرد وك ىر�Ņ�Ŀمو�ŅحŅ�Ġ�Ņ�Ŀ� ŃدĿرآوكĦس ٮŅھك�Ġل ےك لاس روا ے�Ņلوصا ے� Ħ3رك مٔ�اĠےك ے� ۔ےہ ا�Ņ�Ħد �Ħ3Ħو ىĠ3اصĠا ے�Ņل

ٯĦا�Ńسا
۔ں�Ņہ ے�Ħرك ںĠا�Ń�Ņ ىكĠ�Ĺہآ مہ ھحŋك ىك ںولكسī ے�Ņٔ�آ - ىكĠ�Ĺہآ مہ ۔ں�Ņہ ے�Ħرك ںĠا�Ń�Ņ ىكĠ�Ĺہآ مہ د�ŅرĠم ىك ںولكسī ے�Ņٔ�آ - ىكĠ�Ĺہآ مہ د�ŅرĠم ۔ں�Ņرك ہ�ĠرĠاوم اك رامسī و دادعا ہدسī ل�Ņد�Ħ�Ń ے�Ņٔ�آ — ا�Ġرك ماك ھ�Ħاس ےك ںو�Ņل�Ņد�Ħ� Ħ�ŃحĠس
ŋٔ�او�Ġ�Ŀ� Ńہ� ŋٔ�او�Ġ�Ŀ� Ħ�Ńد�Ņل�Ņم ىك ںو�īسĦ5 ركĠا( ا�ĠحĦ�Ņٔ�آ - )ىرا�Ņك ے�ŋھح Ħ�Ńد�Ņل�Ņاك ںو� ŋ�Ħل ہ�Ĺٔ�اكŅ۔ں�

ٮĦو�ī�Ń روا ٮĦو�D: ī�Ń ںĠسīك�Ņس
دصاĦ2م ےك ےصح
۔ں�Ņٔ�اكĹل ل�Ņ�Ńل ر�ŋ ںوكاحĠ ے�Ņل ےك ے�Ġھكل ےرĠاد�Ġا �Ħسرد
G
�ٔĠروا ںو� ĠوارŅےك ںو� Ńم ےرا�Ņں� Ġ�ĠرطŅا�Ħوك ٮ īا�Ń�Ħ� ركŅ۔ں�
�ĦحاصĠو ىك ےصح
ں�Ņہ ے�Ġ�ĦاحŃ ں�Ņم ےرا�Ń ےك ںو�Ņل�Ņد�Ħ� Ħ�ŃحĠس ہو ھحŋك وحŃ روا ں�Ņہ ے�Ħا�Ń�Ġ ںا�Ņٔ�ارآ سا�Ħ3Ņ ں�Ņم ےرا�Ń ےك ٮĦاĦ2لع�Ħ ہ�ŅوارĠ ءا�Ńلط ں�Ņم ںĠسīك�Ņس سا ںĠا ٮĦو�ī�Ń ےس �Ħہ�Ń ،ے�Ņل ےك ے�Ġرك رĠوكرم ہحŃو�Ħ ر�ŋ رĠاوحŃ ۔ےہ ر�ŋ ٮĦراہم ىك ے�Ġھكل ٮĦو�ī�Ń ماك ىدا�Ń�Ġ�Ņ ۔ں�Ņہ ے�Ħرك �Ń�Ħا�ī ۓ�وہ ے�Ħرك لامع�Ħسا ےسا
ĠحŅا�G
Ħل ےك ٮŅہ ے�Ņں� ŃحĠلط ےس ںŃوك ءا� ŋےلہ� ŋ�ŋرد ےلھحŃاحĦم ٮŅم ں�Ħراع�Ġارك ڡŅا� ĹكŅا� Ħاھ�، ŃحŅہك ےس� ĠمصĠى�، Ħمك�Ņحلم روا ،ىدومع ،ىل�Ħ2ہ ĠوارŅ۔ہ� ءا�Ńلط ۔ں�Ņہ ے�Ħرك �Ń�Ħا�ī ىھ�Ń وك م�Ņرو�Ņھ�Ħ عمحŃ ہ�Ņوارī� Ġل�īم ۓ�وہ ے�Ħرك لامع�Ħسا اك ںووعد د�Ġحŋ روا ںوŅ�Ġ2رع�Ħ� ĦحĠس ىك ےصح ےلھحŋ�ŋ ءا�Ńلط ىك ںوحطس Ġ1ل�ĦحĠم ہو ہك ں�Ņرك عĦ3و�Ħ ےس ںوملع �Ńلاط ۔ں�Ņہ ےہر ھك�Ņس ےŅ�Ħ2رط ےك ے�Ġرك رہاطĠ ر�ŋ روط ىمسر ہدا�ŅرĠ وك ل
Gد�Ħسا ے�ŋ�Ġا دصĦ2م لوĦ2عم ہدا�ŅرĠ ک�Ņا ۔ےہ ں�Ņہ�Ġ عĦ3و�Ħ ىك ٮĦراہم ں�Ņم کĿ�Ġ�Ĺٔ�ار ڡĠور�ŋ ک�Ħ ما�Ħ�ĦحĠا ےك ںĠسīك�Ņس سا ۔ں�Ņرك عمحŃ ں�Ħ�ŅحاصĠو ھ�Ħاس ےك �Ņ�Ħمسر ہدا�ŅرĠ ں�Ņہ�Ġا ےس سحŃ ں�Ņرك درĠ ںĠاسĠ�ī روا ل�Ņ�Ńل ر�ŋ روط لĦ�Ħ2سم وك رامسī و دادعا ے�Ņل ےك ے�Ġرك ىہد�ĠاسĠ�ī ىك Ń�Ħ5اط�Ħ ہو ہك ےہ ہ�Ņ ے�Ņل ےك ءا�Ńلط سا لكسī ىك ہ�Ġ�Ņا�Ń�Ņ ۔ں�Ņہ ۓ�كĹ ےھكل ں�Ņم لكسī ى�Ġا�Ħساد ٮĦو�ī�Ń مام�Ħ ں�Ņم داوم ںĠا ۔ےہ ى�Ħلم ددم ں�Ņم ے�Ġرك �Ņ�Ħحŋ ٮĦا�Ń ےس ےŅ�Ħ2رط �Ħسرد Ńح�ī� م ےسŅاھك ل�Ħےہ ى� Ńسا اك سحĦلط لامع�Ńا وك ءا�ŋ�Ġاس ے�Ħار وك ىھ�Ġرك ىصĠل ےك ے�Ņرك ے�Ġا� ŋ�Ŀكس رĦروا ،ےہ ا� Ņر ہ�Ņا�Ġاد ىصĠےك ںو� ī�Ńو�Ħٮ ۔ےہ ا�Ħاھك ل�Ņم ىھ�Ń ےس ےŅ�Ħ2رط ےك ے�Ġھكل
ٯĦا�Ńسا
ī�Ńو�Ħٮ، ĠوارŅروا ،ہ� ī�Ńو�Ħٔ�آ - ٮŅے� Ħ3رك لٔ�اĠو ىلاو ے�ĠحاصĦ�Ņرك ں�Ħہ ے�Ņ۔ں�
Ħ�Ńد�Ņل�Ņںا�، Ŀار�Ġلسروس�Ġروا ،ر ī�Ńو�Ħٔ�آ - ٮŅم ے�Ħاو�Ġكل ىرŅےك ںور� Ńم ےرا�Ņں� Ń�Ņا�Ġا�Ħوك ٮ īا�Ń�Ħ� ركŅ۔ں�
۔ں�Ņرك �Ń�Ħا�ī وك م�Ņرو�Ņھ�Ħ عمحŃ ہ�Ņوارī� Ġل�īم ے�Ņٔ�آ — ىسا وس ک�Ņا



1.

حصہ E: آئیے سیکھی ہوئی باتوں کو استعمال کریں
�ĦحاصĠو ىك ےصح
دع�Ń ےك سحŃ ےہ ہصح رص�ĦحĠم ہ�Ņ ۔ےہ ا�Ħلم عĦ3وم اك ے�Ġرك لامع�Ħسا وك ںو�Ħا�Ń ىٔ�وہ ىھك�Ņس ں�Ņم ىٔ�اكا ىرو�ŋ وك ہ�Ńلط ں�Ņم ےصح ىرحĠآ سا 
Gاوس ےك حĠ�ŚاحŃ ى�Ġا�Ņمرد ا�Ņ ڡĠادہا ىم�Ņلع�Ħ کĹلا ےك ےصح سا ے�Ņل سا ،ےہ ى�Ħوہ حĠ�ŚاحŃ ىك ما�Ħ�ĦحĠا ےك ىٔ�اكاĦٮ Ġہ�Ņہ ں�Ņ۔ں�

ٯĦا�Ńسا
۔ں�Ņٔ�ا�Ń�Ġ ں�Ņلكسī ىŅ�Ħ2لحĦ�Ġ ھحŋك ے�Ņٔ�آ — )ىرا�Ħ�ŅحĠا( ؟ں�Ņہ ے�Ħكس ا�Ń�Ġ ا�Ņك ٮŋآ ٮŃا



•
•

اکائی 2: تطابق
دصĦ2م اك ىٔ�اكا
,SSS, SAS( ے�ŅصĦ3Ġ ےك Ń�Ħ5اط�Ħ ےك ںو�īل�īم ہو ۔ں�Ņہ ے�Ħرك �Ń�Ħا�Ń�Ħ5 īاط�Ħ اك لاكسīا ےس ںو�Ņل�Ņد�Ħ�Ń ىلاو ے�Ġھكر رارĦ3ر�Ħ� ŃماسحŃ و لكسī ہ�Ńلط

ASA(، م دومعĠص�Ġ1 اك Ħ3ĠصŅروا ہ� ŋىٔ�ك ےك ںوروكوح Ħ3ĠصŅے� īا�Ń�Ħ� ركĦہ ے�Ņ۔ں�

�ĦحاصĠو ىك ىٔ�اكا
ں�Ņم رحĠآ روا ،)ىدومع 3( �īل�īم رھ�ŋ ،)ىدومع 2( ٮĦاŃ�Ħ2ط ہو ۔ں�Ņہ ے�Ħرك �Ń�Ħا�Ń�Ħ5 īاط�Ħم وك رامسī و دادعا Ġ1ل�ĦحĠم ءا�Ńلط ،ں�Ņم �Ġ�Ŀو�Ņ سا ŋےس )ىدومع 4( روكوح īوہ عورسĦہ ے�Ņسا ۔ں� Ņو�Ġ�Ŀ� وك īرك عورسĠےس ے� ŋلط ،ےلہ�Ńءا� ŋ�ŋىلھح Ņو�Ġ�Ŀ� س ىكĠحĦ� Ħ�Ńد�Ņل�Ņروا ںو� Ħاط�Ń�Ħ5 ےس ۔ں�Ņہ ے�Ħھكر دا�Ń�Ġ�Ņ ىك �Ħل�īامم ىك �īل�īم ں�Ņم ىٔ�اكا ىك دع�Ń ٮĦا�ŅرطĠ�Ġ ےك Ń�Ħ5اط�ī� Ħل�īم ں�Ņم ىٔ�اكا سا ۔ں�Ņہ ے�Ħوہ Ħ3Ġ1او

ŋہ�E� ہصح Ħاط�Ń�Ħ5 Ħ3رك مٔ�اĠے� ŋوكرم ر�Ġلط ۔ےہ رŃم ءا�Ŀےس لوكسا لد Ņرك دا�Ħہ ے�Ņا ہك ں�Ĺا دادعا ود ركŅاس ک�Ħہ ھ�Ņں�، Ħم ےك دادعا و�Ħلع�Ħ2ںوصح ہ �ĦحĠس ے�Ņل ےك ے�Ġرك �Ń�Ħا�Ħ� īسرد وك ٮĦا�ŅرطĠ�Ġ ےك Ń�Ħ5اط�Ħ ےك �īل�īم ےك ىر�Ņ�Ŀمو�ŅحŃ ںŅ�ĠدŅ�Ŀلكو�Ņ ءا�Ńلط ،�EكĹا ۔ےہ Ń�Ħ5اط�Ħم ىھ�Ń ارĿوحŃ ک�Ņا رہ اك
Ħ�Ńد�Ņل�Ņسا اك ںو�Ħرك لامع�Ħہ ے�Ņں�: سا ءا�Ńلط ۔Ń�Ħ5اط�Ħ لكŅ�Ġ�Ĺا ىٔ�ار�Ŀ لكŅ�Ġ�Ĺا دŅ�Ŀٔ�اس لكŅ�Ġ�Ĺا روا ،Ń�Ħ5اط�Ħ لكŅ�Ġ�Ĺا ىٔ�ار�Ŀ دŅ�Ŀٔ�اس لكŅ�Ġ�Ĺا دŅ�Ŀٔ�اس ،Ń�Ħ5اط�Ħ لكŅ�Ġ�Ĺا ىٔ�ار�Ŀ دŅ�Ŀٔ�اس-دŅ�Ŀٔ�اس-دŅ�Ŀٔ�اس Ńا�Ħاك ٮ ŃاوحĠر ŋ�Ņ�īرك سĦہ ے�Ņعم ہك ں�Ņس رہ ےك را�Ņ�Ŀ� ل ےكŅس ،ے�ĠحĦ� اكرحĦا اك ٮŅوم ہلسلس ک�Ńےہ دوح Ńا وحŅم ک�īل�ī� ےرسود وك ŋےل ر� Ńۓ�اح
Ĺ۔اك
ŋ�ŋىلھح Ņو�Ġ�Ŀ� مŅلط ،ں�Ńءا� Ġا ے�ŋ�Ġے� ŃاوحŃا�Ħاك ٮ ŃاوحĠر ŋ�Ņ�īرك سĠا� īك عورسŅسا ۔ا� Ņو�Ġ�Ŀ� مŅلط ں�Ńءا� ĠرŅس ہدا�ĠحĦ� ī�Ńو�Ħھكل ٮĦہ ے�Ņ۔ں� īم عورسŅں�، 
Gا�ŅحĠ ے�ŋ�Ġا ملع �ŃلاطĦوك ٮ Ń�Ņا�Ġرك ںĠل ےك ے�Ņے� Ġطلع ĠرŃا�Ġسا ںĦكس رك لامع�Ħہ ے�Ņ۔ں� ŋےرو� Ņو�Ġ�Ŀ� مŅم ہو ں�īلا�Ņں� ŋ�ĿهرŅں� Ĺےك، ŋرا�Ŀ�Ġوك ر� ĠحŅا�G
Ħٮ ے�Ġھكل ٮĦو�ī�Ń ۔ےكĹ ں�Ņٔ�ا�Ń�Ġ ہلاوح اك ٮĦا�Ġا�Ħ� Ń�Ņسرد ے�Ņل ےك ے�Ġرك لامع�Ħسا ں�Ņم ںو�Ħو�ī�Ń ےك ل�Ħ�Ħ2Ńسم روا ،ےكĹ ں�Ņرك Ħ5سīم ىك ے�Ġرك �ĦحاصĠو ىك ىٔ�كĹ ىد روا ںا�Ņٔ�ارآ سا�Ħ3Ņ ں�Ņم ر�Ņمع�Ħ ىك ل�Ņلد لمع ل�ŃاĦ3 ک�Ņا ،ےہ ں�Ņہ�Ġ ا�Ġرك مہارĠ3 ٮĦاہوحŃو ىك ےوعد ےك روا ىسك ڡĠرص �Ńلطم اك ۔ےہ لماسī ل�ŅصĦ�Ġ2 ىك ٮĦامولعم
ےك ل�Ħ�Ħ2Ńسم ر�ŅعŃ�Ġ ۓ�ارہد وك ل�Ņلد وك ٮĦا�ŅرطĠ�Ġ ےلاو ے�Ġآ ں�Ņم ےحĠ�Ħ�Ņ�Ń ہكا�Ħ ں�Ņہ ے�Ħھكل ٮĦو�ī�Ń ےك Ń�Ħ5اط�Ħ ۓ�وہ ے�Ħرك لامع�Ħسا اك ںو�Ņل�Ņد�Ħ�Ń ءا�Ńلط رĠم�Ņرو�Ņھ�Ħ ہو ءا�Ńلط ۔ں�Ņہ ى�Ħوہ لماسī ںا�Ņروكوحŋ ں�Ņم ںĠا ں�Ņہ ے�Ħرك �Ġ3Ħا�Ņرد ءا�Ńلط وحŃ رĠ�ĠسŅ�īك ىل�Ņ�ŋا ےس �Ħہ�Ń ۔ےكس احŃ ا�Ņك لامع�Ħسا ں�Ņم ماك ں�Ņم ےرا�Ń ےك روكوحŋ ہو ہك�Ġو�Ņك ں�Ņہ ے�Ħرك �Ń�Ħا�ī ں�Ņم ےرا�Ń ےك روكوحŋ ں�Ņم ىر�Ņ�Ŀمو�ŅحŅ�Ġ�Ņ�Ŀ� ŃدĿرآوك ں�Ņم دع�Ń ہو وحŃ ےكĹ ں�Ņرك لامع�Ħسا ۔ں�Ņہ ے�Ħرك لامع�Ħسا ےŅ�Ħ2رط ىر�ŃحŃلا ے�Ņل ےك ے�Ġرك �Ń�Ħا�ī حŔٔ�ا�Ġ�Ħ ىĠ3اصĠا
رامسī و دادعا ہŃ�Ħ2اط�Ħم :A ںĠسīك�Ņس
دصاĦ2م ےك ےصح
Ħاط�Ń�Ħ5 ےك Ń�Ņا�Ġا�Ħمس وك ٮŃھحŅروا ں� Ħ�Ņرك را�Ņں� Ńم وحĦلع�Ħ2وك ںوصح ہ Ħ3رك مٔ�اĦہ ے�Ņ۔ں�
۔ں�Ņرك سŋ�Ņ�ī رĠاوحŃ اك سا ں�Ņہ�Ġ ا�Ņ ں�Ņہ Ń�Ħ5اط�Ħم رامسī و دادعا ۓ�وہ ے�Ħرك ل
Gد�Ħسا ں�Ņم ےرا�Ń ےك ںو�Ņل�Ņد�Ħ� Ħ�ŃحĠس
�ĦحاصĠو ىك ےصح
را�Ħ�Ņ وك ںĠا�ŃرĠ سا ہو روا ،ے�Ņہاحŋ ا�Ġوہ Ń�Ħ5اط�Ħم وك ںوصح ہĦ2لع�Ħم مام�Ħ و�Ħ ،ں�Ņہ Ń�Ħ5اط�Ħم �īل�īم ركĹا ہك ں�Ņہ ے�Ħرك �Ń�Ħا�ī ہ�Ņ ءا�Ńلط ں�Ņم ےصح سا ٮĦو�ī�Ń ے�ŋ�Ġا ءا�Ńلط ےس�ŅحŃ ےس�ŅحŃ ۔ےكĹ ں�Ņرك لامع�Ħسا ے�Ņل ےك ے�Ġرك �Ń�Ħا�ī وك ٮĦا�ŅرطĠ�Ġ ےك Ń�Ħ5اط�Ħ ےك �īل�īم ہو ےسحŃ ں�Ņہ ے�Ņ�Ħد رك عورسī ا�Ġرك ںĠحŃ ں�Ņہ ے�Ħوہ عĦ3اوم ےك ے�Ġھك�Ņد رĠلدĿام ےس�Ņا ےك ںĠا�ŃرĠ ىمسر ھ�Ħاس ھ�Ħاس ےك ے�Ġا�Ń�Ġ ٮĦو�ī�Ń ے�ŋ�Ġا سا�ŋ ےك ںĠا ،ں�Ņہ ے�Ħرك ىĦ3ر�Ħ ں�Ņم ہعلاطم ےك ىك ے�Ġھكل ٮĦو�ī�Ń ھ�Ħاس ےك ںĠا�ŃرĠ ىمسر ا�Ġا�Ń�Ġ ک�Ń�Ņ�Ġ ک�Ņا اك ٮĦاہوحŃو روا ٮĦا�Ġا�Ń�Ņ ے�Ņل ےك ا�Ńلط ۔ں�Ņہ ے�Ħكس رك راہطĠا اك ل
Gد�Ħسا ے�ŋ�Ġا ہو ھ�Ħاس ےك ےك سا روا ںĠسīك�Ņس سا ۔ں�Ņكس رك رĠوكرم ہحŃو�Ħ ر�Ń�Ħ5 ŋاط�Ħ ىĦ2ط�Ġم ىك ٮĦو�ī�Ń ےĠ��ٔ رہ ہ�Ńلط ہكا�Ħ ےہ ا�Ħرك ددم ں�Ņم ے�Ġرك مك وك کĠ�Ĺام ىملع Ńس ےك دع�Ņك�īسĠ�Ġم رŅلط ،ں�Ńءا� ī�Ńو�Ħل ےك ٮŅسا ے�Ħرك لامع�Ġل ےك ے�Ņے� Ń�Ņا�Ġا�Ħٮ Ħ�Ņرك را�Ħہ ے�Ņں�، ŃحŅہك ےس� "ŋوحĠا ىدومع ہك�Ņىہ ک� īاس ےك عاعسĦھ� ں�Ņہ ر�ŋ ےلصاĠ3 ىہ ک�Ņا ےس ہطĠ�Ħ2 ىما�Ħ�ĦحĠا س�Ġ�Ŀٔ�او�ŋ ہك ںوہ ا�Ġ�ĦاحŃ ں�Ņم ۔ے�Ņہاحŋ ا�Ġوہ ر�ŋ ہكĹحŃ ىہ ک�Ņا ں�Ņہ�Ġا ے�Ņل سا ،ےہ ہلصاĠ3 ىہ ک�Ņا وك ںو�Ħو�ī�Ń ءا�Ńلط ،ے�Ņل ےك ے�Ġرك را�Ħ�Ņ ںĠا�ŃرĠ ے�Ņل ےك ےصح رہ ےك ٮĦو�ī�Ń ں�Ņم عمحŃ "۔ں�Ņہ ى�Ħھكر طĠوĠ2حم وك ےلصاĠ3 ںا�Ņل�Ņد�Ħ� Ħ�ŃحĠس ہك�Ġو�Ņك ارĿوحŃ ىھ�Ń ىٔ�وك اك س�Ġ�ĿمكŅ�Ĺس ہك ں�Ņہ ے�Ħرك �Ń�Ħا�ī ءا�Ńلط ں�Ņم ےصح سا ۔ں�Ņہ ے�Ħرك را�Ħ�Ņ ىھ�Ń ٮĦا�ŅرطĠ�Ġ ے�Ņل ےك ے�Ġرك ددم ں�Ņم ے�Ġرك طو�ŃصĠم ۔ے�Ņہاحŋ ا�Ġوہ ھ�Ħاس ےك ىٔ�ا�Ńمل ىہ ک�Ņا
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متطابق یہ طلباء کو متضاد اعداد و شمار کے بارے میں مستقبل کے ثبوتوں میں ایک جوڑے کے اطراف کو ترتیب دینے کے لیے تبدیلیوں کی ترتیب کو بیان کرنے کی اجازت دیتا ہے۔
ٯĦا�Ńسا
۔ےہ Ħ5لع�Ħ ا�Ņك ےس Ń�Ħ5اط�Ħ اك ںو�ŅوارĠ روا ڡĠارطا ہĦ2لع�Ħم ں�Ņم رامسī و دادعا ہك ں�Ņرك مولعم ہ�Ņ ے�Ņٔ�آ — 1 ہصح ،ےصح Ń�Ħ5اط�Ħم

۔ں�Ņرك ددم ىرامہ ں�Ņم ے�Ġھك�Ņد وك ںوصح ہĦ2لع�Ħم وحŃ ں�Ņد ما�Ġ ےس ںوŅ�Ħ2رط ںĠا وك دادعا ے�Ņٔ�آ — 2 ہصح ،ےصح ہŃ�Ħ2اط�Ħم ۔ں�Ņہ Ń�Ħ5اط�Ħم �īل�īم ود ہك ں�Ņرك لامع�Ħسا اك ںو�Ņل�Ņد�Ħ� Ħ�ŃحĠس ے�Ņل ےك ے�Ġرك ںŅ�Ħ2Ņ�Ġ اك ٮĦا�Ń سا ے�Ņٔ�آ — 1 ہصح ،�īل�īم Ń�Ħ5اط�Ħم

۔ں�Ņہ Ń�Ħ5اط�Ħم �īل�īم ا�Ņآ ہك ں�Ņرك لامع�Ħسا اك ںو�Ņل�Ņد�Ħ� Ħ�ŃحĠس ے�Ņل ےك ے�Ġرك مولعم ہ�Ņ ے�Ņٔ�آ — 2 ہصح ،�īل�īم Ń�Ħ5اط�Ħم

ŋٔ�او�Ġ�Ŀس ،س�Ņ�ĹمكĠ�Ŀروا ،س� ĠرĹک ĠرŅ�Ĺٔ�آ — سكŅے� Ņرك مولعم ہ�Ņہك ں� Ħ3ك ےعطŃ� مĦاط�Ń�Ħ5 وہĦہ ے�Ņ۔ں�

رĠمو�Ņھ�Ń�Ħ5 Ħاط�ī� Ħل�īم :B ںĠسīك�Ņس
دصاĦ2م ےك ےصح

Gاح ںĠاĦىك ٮ Ġ�īاسĠرك ىہد�Ņں� Ńٔ�اس ںاہحŅ�Ŀٔ�اس-دŅ�Ŀٔ�اس-دŅ�Ŀا ،دŅ�Ġ�Ĺٔ�اس-لكŅ�Ŀا-دŅ�Ġ�Ĺٔ�اس روا ،لكŅ�Ŀا دŅ�Ġ�Ĺٔ�اس-لكŅ�Ŀد Ŀا ىٔ�ار�Ņ�Ġ�Ĺلك Ħاط�Ń�Ħ5 Ħھ�Ņمرو�Ġر G
Ĺوہ وكĦہ ے�Ņ۔ں�
Ġ��ٔے ī�Ńو�Ħھكل ٮĠل ےك ے�Ņم ے�īل�ī� ےك Ńم ےرا�Ņں� ŋےلہ� īا�Ń�Ħ� īہدس Ġ�ĠرطŅا�Ħسا اك ٮĦرك لامع�Ņ۔ں�
�ĦحاصĠو ىك ےصح

G ے�Ņل ےك ے�Ġرك �Ń�Ħا�ī وك سا�Ħ3Ņ ےرسود وك رĠمو�Ņھ�Ħ ںĠا روا ں�Ņہ ے�Ħرك �Ń�Ħا�ī وك رĠمو�Ņھ�Ń�Ħ5 Ħاط�ī� Ħل�īم ںĦ�Ņ�Ġ ءا�Ńلط ں�Ņم ںĠسīك�Ņس ساĹرك وكĦے� ھ�Ħاس ےك ٮĦراہم ىك ے�Ġرك �Ń�Ħا�ī وك رĠمو�Ņھ�Ń�Ħ5 Ħاط�Ħ لكŅ�Ġ�Ĺا ىٔ�ار�Ŀ لكŅ�Ġ�Ĺا دŅ�Ŀٔ�اس لكŅ�Ġ�Ĺا روا دŅ�Ŀٔ�اس لكŅ�Ġ�Ĺا دŅ�Ŀٔ�اس وك ںĠسīك�Ņس سا ءا�Ńلط ۔ں�Ņہ
īرك عورسĦہ ے�Ņےك سا ۔ں� Ńھك ہو دع�Ŀرط ود ےرĠ3ہ Ġ�ĠرطŅوك ہ� īا�Ń�Ħ� ركĠل ےك ے�Ņكور ے�Ħہ ے�Ņں� Ħےسا ہكا� ĠمصĠٔ�اس-ى�Ņ�Ŀٔ�اس-دŅ�Ŀم دīل�ī� Ħاط�Ń�Ħ5
Ħھ�Ņرو�Ņےك م� ī�Ńو�Ħم ٮŅسا ں�Ħرك لامع�Ņم ۔ں�īل�ī� Ħاط�Ń�Ħ5 م ےكŃك مہ�Ņل ےك س�Ņا ے�Ņا ک�ĠحĦ�Ņس ىرا�Ń�Ħ5 ٔ�اس ،ےہŅ�Ŀٔ�اس-دŅ�Ŀا دŅ�Ġ�Ĺا سا ۔لكĠحĦ�Ņس ىرا�Ń�Ħ5 
Gاح ںĠك ہك ےہ ى�Ħكس لم ددم ں�Ņم ے�ĠھحŃمس ہ�Ņ ر�ŋ روط ر�Ħہ�Ń وك ءا�Ńلط ےس ے�Ġرك لمكم وكĦم ٮŅارطا ود ں�Ġا روا ڡĠمرد ےك ںŅا�Ġں Ġوہ ہ�Ġےلاو ے�
ĠوارŅوك ہ� ŃاحĠ�Ġا ےس ے�Ņم ک�Ġ�Ġ2م درīل�ī� و ىكĠحاصĦ� وہĦ۔ےہ ى� Ņس ہ�Ń�Ħ5 لطŃوك ءا� Ņمس ہ�ŃھحĠل ےك ے�Ņے� Ħ�Ņرك را�Ħہك ےہ ا� ŃحŃ� سم ہوĦ�Ħ2Ńےك ل� 
G وك رĠمو�Ņھ�Ń�Ħ5 Ħاط�ī� Ħل�īم ۔ےہ ا�Ħكس ےد حŔٔ�ا�Ġ�Ħ مہ�Ńم ںĠو�ĠاĦ3 اك ںĠٔ�ارĠوك روا ںĠو�ĠاĦ3 اك رĠ�Ġٔ�اس و�Ħ ں�Ņہ ے�Ħرك ہعلاطم اك ٮĦا�ī�Ņل�īم ں�Ņم سروكĹوك ٔ�
G ںĠواعم ے�Ņل ےك ے�Ġا�ī� Ń�Ġل�īم ھ�Ħاس ےك ٮĦا�ŅصوصحĠ صاحĠ ھحŋك رك ھحŃو�Ń ںĠاحŃ ر�īكا ں�Ņم ے�ĠركĠ�Ņں� Ń�Ġا�Ġا� īوہ لماسĦلط ۔ےہ ا�Ńءا� ŋےصح ےرو� ۔ں�Ņہ ے�Ħرك Ħ5سīم ىك ر�Ġہ سا ں�Ņم

ٯĦا�Ńسا
مام�Ħ ےك ںولكسī ہك ں�Ņرك لامع�Ħسا رĠمرو�Ņھ�Ħ روا ں�Ņ�Ġ2Ņرع�Ħ ے�Ņل ےك ے�Ġ�ĠاحŃ ہ�Ņ ے�Ņٔ�آ — Ń�Ħ5اط�Ħ لكŅ�Ġ�Ĺا ىٔ�ار�Ŀ دŅ�Ŀٔ�اس-لكŅ�Ġ�Ĺا دŅ�Ŀٔ�اس ۔ے�Ņہاحŋ ا�Ġوہ حŚس ا�Ņك ں�Ņم ےرا�Ń ےك ںولكسī ،ر�ŅعŃ�Ġ ے�Ņك سīٔ�ام�ŋ�Ņ ىك ںوصح
ĠوارŅٔ�اس-ہ�Ņ�Ŀد-ĠوارŅم ہ�īل�ī� Ħاط�Ń�Ħ5 - ٓٔ�اŅد ے�Ņھك�Ħہ ے�Ņك ہك ں�Ņمہ ا� ŋ�Ņٔ�ام�īس ےرسود ےك سŅ�Ŀوك ںو� īا�Ń�Ħ� كس ركĦہ ے�Ņں� Ńسا وح Ńا�Ħٮ 
G وك رĠمو�Ņھ�Ħ ںĠا روا ،ں�Ņہ ھ�Ħاس ک�Ņا �īل�īم ہك ں�Ņہ ے�Ħكس ےد �Ġ�ĦامصĠ ىكĹرك وكŅ۔ں� �Ħسرد ہو ےہ ا�Ņك سا�Ħ3Ņ وحŃ ں�Ņم ےرا�Ń ےك ںوصح ود ےرĿھك ے�Ġ مہ ہك ں�Ņرك لٔ�اĦ3 وك ٮŋآ ے�ŋ�Ġا ے�Ņٔ�آ - م�Ņرو�Ņھ�Ħ ر�Ŀك�Ņس ود ىدومع ۔ے�Ņہاحŋ ا�Ġوہ
ے�Ņل ےك ے�Ņ�Ġد �Ġ�ĦامصĠ ىك ٮĦا�Ń سا دŅ�Ŀٔ�اس-دŅ�Ŀٔ�اس-دŅ�Ŀٔ�اس ا�Ņآ ہك ں�Ņرك مولعم ہ�Ņ ے�Ņٔ�آ — Ń�Ħ5اط�Ħ لكŅ�Ġ�Ĺا ىٔ�ار�Ŀ دŅ�Ŀٔ�اس-دŅ�Ŀٔ�اس-دŅ�Ŀٔ�اس ۔ں�Ņہ Ń�Ħ5اط�Ħم ےك ےرسود ک�Ņا �īل�īم ہك ں�Ņہ ٮĦامولعم ىĠ3اك
ī�Ńو�Ħم ىك ںو�īسĦ5 ركĠٔ�آ - ا�Ņسا ے� ŋرك لمع ر�Ņں� Ńمہ وح Ġے� ī�Ńو�Ħروا ںو� Ħاط�Ń�Ħ5 ےك Ńم ےرا�Ņس ں�Ņ۔ےہ اھك�
۔ں�Ņہ مہ�Ńم وحŃ ں�Ņرك سī�Ħ�E وك را�Ņعم ےك Ń�Ħ5اط�Ħ ےك �īل�īم مہ ے�Ņٔ�آ - )ىرا�Ħ�ŅحĠا( Ń�Ħ5اط�Ħ )ٮĦاĦ3وا صĠع�Ń( لكŅ�Ġ�Ĺا دŅ�Ŀٔ�اس دŅ�Ŀٔ�اس
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سیکشن C: چوکور کے بارے میں ثبوت
دصاĦ2م ےك ےصح
ŋروا روكوح Ħمع�Ņار�Ħےك ٮ Ńم ےرا�Ņےك ںورسود ں� ŃاوحĠر ŋر� Ħ�Ġ�Ħ2Ņرك د�Ņ۔ں�
ŋےك روكوح Ńم ےرا�Ņں� Ġ��ٔے ī�Ńو�Ħھكل ٮĠل ےك ے�Ņے� ŋےلہ� īا�Ń�Ħ� īہدس Ħھ�Ņمو�Ġسا رĦرك لامع�Ņ۔ں�
�ĦحاصĠو ىك ےصح
،ر�Ŀك�Ņسٔ�ا�Ń ہ�ŅوارĠ ،ںĠر�ĦحĠا ےك روكوحŋ ہو ۔ں�Ņہ ے�Ħرك ٯĦ�Eطا اك رĠمو�Ņھ�Ħ ےك Ń�Ħ5اط�Ħ ےك �īل�īم ے�Ņل ےك ے�Ġھكل ٮĦو�ī�Ń د�ŅرĠم ءا�Ńلط ں�Ņم ںĠسīك�Ņس سا اد�ŋ�Ņ ںا�Ņٔ�ارآ سا�Ħ3Ņ :ےہ ا�Ħلم عĦ3وم اك ے�Ġوہ لوعĠسīم ں�Ņم ںؤولہ�ŋ مام�Ħ ےك لمع ےك ٮĦو�ī�Ń وك ءا�Ńلط ۔ں�Ņہ ے�Ħرك روعĠ ر�ī� ŋل�īم سل�Ņسؤ�آ روا ٔ�
G ںĠواعم ہو ۔ا�Ġرك د�Ħ�Ġ�Ħ2Ņ ر�ŋ ٮĦو�ī�Ń روا ،ا�Ġھكل ٮĦو�ī�Ń ،ل�ŅصĦ�Ġ2 ىك ٮĦا�Ġا�Ń�Ņ صوصحĠم ےلاو ے�ĠاحŃ ے�Ņك �Ń�Ħا�ī ،ا�ĠركĠ�Ņں� Ń�Ġا�Ġا� Ńھكر ىراحĦہ ے�Ņروا ں� ۔ں�Ņہ ے�Ħرك ا�Ġماس اك حĠ�Ŕل�Ņحŋ ےك �īل�īم کŅ�ŋ�Ġ�Ĺل رووا

ٯĦا�Ńسا
ŋےك روكوح Ńم ےرا�Ņں� ī�Ńو�Ħٔ�آ - ٮŅے� ŋا روا روكوحĠا ےك ںĠحĦر�Ġےك ں Ńم ےرا�Ņں� Ġ�ĠرطŅا�Ħوك ٮ īا�Ń�Ħ� ركĦہ ے�Ņ۔ں� 
Gا ىرĠاو�ĦمĠصE�ےك ع Ńم ےرا�Ņں� ī�Ńو�Ħٔ�آ - ٮŅم ے�Ħاو�Ġا ىرG
ĠصE�ےك ںوع Ńم ےرا�Ņں� Ġ�ĠرطŅا�Ħوك ٮ īا�Ń�Ħ� ركŅ۔ں�
۔ں�Ņہ ے�Ħرك ماك ىعĦ3او ہو ےہ ا�Ņك سا�Ħ3Ņ ے�Ġ مہ ں�Ņم ےرا�Ń ےك ںĠحŃ ٮĦار�Ņمع�Ħ ھحŋك ہك ں�Ņرك �Ń�Ħا�ī ے�Ņٔ�آ - ں�Ņرك م�ŅسĦ�Ħ2 ں�Ņم ںوصح ود ےسا

ں�Ņرك لامع�Ħسا وك ںو�Ħا�Ń ىٔ�وہ ىھك�Ņس ے�Ņٔ�آ :D ہصح
�ĦحاصĠو ىك ےصح
دع�Ń ےك سحŃ ےہ ہصح رص�ĦحĠم ہ�Ņ ۔ےہ ا�Ħلم عĦ3وم اك ے�Ġرك لامع�Ħسا وك ںو�Ħا�Ń ىٔ�وہ ىھك�Ņس ں�Ņم ىٔ�اكا ىرو�ŋ وك ہ�Ńلط ں�Ņم ےصح ىرحĠآ سا 
Gاوس ےك حĠ�ŚاحŃ ى�Ġا�Ņمرد ا�Ņ ڡĠادہا ىم�Ņلع�Ħ کĹلا ےك ےصح سا ے�Ņل سا ،ےہ ى�Ħوہ حĠ�ŚاحŃ ىك ما�Ħ�ĦحĠا ےك ىٔ�اكاĦٮ Ġہ�Ņہ ں�Ņ۔ں�

ٯĦا�Ńسا
ŋل ےك روكوحŅے� Ħاط�Ń�Ħ5 - ٓٔ�اŅسا ے� Ńا�Ħىك ٮ Ħح�Ħ2Ņ�Ħ5 ركĦہ ے�Ņہك ں� ŋل ےك روكوحŅے� Ħاط�Ń�Ħ5 مīل�ī� ل ےكŅے� Ħاط�Ń�Ħ5 ك ےسŅامم ےس�īروا ل� ۔ےہ Ġ1ل�ĦحĠم
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اکائی 3: تشابہ
دصĦ2م اك ىٔ�اكا
ى�īل�īم ہ�ŅوارĠ-ہ�ŅوارĠ ہو ۔ں�Ņہ ے�Ħرك ںŅ�Ġع�Ħم لاكسīا ہ�Ńاسīم روا ے�Ħھك�Ņس ا�Ġلد�Ń ہ�Ġام�ŋ�Ņ ےكĹآ ےس ںو�Ņل�Ņد�Ħ�Ń ىلاو ے�Ġھكر رارĦ3ر�Ħ� ŃماسحŃ و لكسī ہ�Ńلط لٔ�اسم ےس �Ħہ�Ńاسīم روا ،ے�Ħرك �Ń�Ħا�ī سكع اك سا روا ہ�ŅصĦ3Ġ اك ٮīروعĠا�Ġ3Ņ�ī ےس ںو�īل�īم ہ�ŅوارĠلا مٔ�اĦ3 ہ�Ńاسīم ،ے�Ħرك �Ń�Ħا�ī ہ�ŅصĦ3Ġ اك �Ħہ�Ńاسīم ۔ں�Ņہ ے�Ħرك لح
�ĦحاصĠو ىك ىٔ�اكا
�ĦحĠس ر�ŋ ےرسود وك ک�Ņا ے�Ņل ےك ںĠحŃ ں�Ņہ ے�Ħرك سī�Ħ�E ر�ŋ روط ےك ےرĿوحŃ ےك رامسī و دادعا وك رامسī و دادعا ہ�Ńاسīم ءا�Ńلط ،ں�Ņم �Ġ�Ŀو�Ņ سا
Ħ�Ńد�Ņل�Ņمہ روا ںو� īلكس ŋھ�Ņ�E�ٔےك و ĠردŅل ےع�Ņا� Ńكس احĦسا ۔ےہ ا� Ņو�Ġ�Ŀ� لط ماك اكŃامم ىك ءا�īل�Ħ� ىك Ħ�Ġ2ہŅم� ŋر� ŋھ�Ņل�Ħےہ ا�، Ńماس اك سحĠا� ŋےلہ�
ĹركŅ�Ŀم 8 دŅاوہ ں� Ħروا ،اھ� Ħاط�Ń�Ħ5 ŋر� ŋم ىٔ�اكا ىك ےلہ�Ņا ں�Ġ۔ماك ےك ں

Ņو�Ġ�Ŀ� مہ īلكس ŋھ�Ņ�E�ٔو ĠصوصحŅا�Ħوھك ىك ٮŔاس ےك حĦھ� īوہ عورسĦےہ ا�، Ńم سحŅں� Ņہ� ĠحŅلا� Ńىھ� īمہ ہك ےہ لماس īلكس ŋھ�Ņ�E�ٔےك و ĠردŅےع� ĠوارŅے� ٔ�
G ےس طĠاحل ےك رĠكرم ےك ؤ�Ņ�Eھ�ŋ لكسī مہ روا ےہ ا�ĦاحŃ ا�Ņك طĠوĠ2حم وكĠوك ںو� Ġدوح Ņم ا�Ħاو�Ġىر G
�ٔĠںو� Ħےل ک� ŃاحŅا� ŃاحĦ۔ےہ ا� ŋلط رھ�Ńمہ ءا�
īلكس ŋھ�Ņ�E�ٔسا اك وĦرك لامع�Ħس ۓ�وہ ے�ĠحĦ� Ħ�Ńد�Ņل�Ņاس ےك ںو�Ħھ� Ņہ� Ġرك رہاطĠل ےك ے�Ņم ے�īسĦ5 ركĦہ ے�Ņا ہك ں�īا اك لاكسŅک� ŃوحĿم ارīاسŃروا ےہ ہ� Ņہ� ŃاحĠ�Ġل ےك ے�Ņرط ےرسود ے�Ņ�Ħ2ے Ħ�E�īرك سĦہ ے�Ņا ہك ں�īا اك لاكسŅک� ŃوحĿم ارīاسŃوہ ہ�Ĺےك سا ۔اك Ńم ىٔ�اكا دع�īاسŃم ہ�īل�īںو� ŋر� ĠرŅہدا� Ħو�Ńہح ۔ںĠسīك�Ġك ےس ہلٔ�سم اك ٮīروعĠا�Ġ3Ņ�ī روا م�Ņرو�Ņھ�Ħ� Ħل�īامم ہ�ŅوارĠ-ہ�ŅوارĠ ےس�ŅحŃ ےہ ى�Ħاورك ڡĠراع�Ħم ہ�ŅرطĠ�Ġ ،ےہ ى�Ħرك رĠوكرم

رھ�ŋ ،ے�Ġرك ىٔ�ارآ سا�Ħ3Ņ ،ے�Ġھك�Ņد وك ںĠر�ŋ�Ņ�Ŀ وك ءا�Ńلط ۔ں�Ņہ ے�Ņ�Ħد ہحŃو�Ħ ر�ŋ ے�Ġرك �Ń�Ħا�ī ں�Ņہ�Ġا روا ے�Ġھكل ںا�Ņٔ�ارآ سا�Ħ3Ņ ں�Ņم �Ġ�Ŀو�Ņ ےرو�ŋ ءا�Ńلط ŃاوحŃم ى�īلا�Ņں� Ħ�E�īرك سĠے� Ņا� ī�Ńو�Ħاس ےك ٮĦھ� Ħ3Ņسرد وك سا�Ħ� īا�Ń�Ħ� ركĠےس لمع ےك ے� ĠرŅاو ہدا�Ħ3Ġ1 وہĠا� ŋہاحŅ۔ے�

ٮĦا�ŅصوصحĠ ىك ؤ�Ņ�Eھ�ŋ لكسī مہ :A ںĠسīك�Ņس
دصاĦ2م ےك ےصح
ٔ�
G روا ےہ ا�ĦاحŃ ےل ر�ŋ ںو�ŅوارŃ�Ħ5 Ġاط�Ħم وك ںو�ŅوارĠ ؤ�Ņ�Eھ�ŋ لكسī مہ ہك ں�ŅھحŃمسĠ�Ņمہ ں� īلكس ŋھ�Ņ�E�ٔكرم ےك وĠم ےس رĦاو�Ġىر G
�ٔĠںو� Ħک�
Ġہ�Ņں� ĹكĠررĦہ ى�Ņ۔ں�
۔ں�Ņرك ح�ŅرسĦ�ī ىك سا روا ں�Ņٔ�ا�Ń�Ġ کĠ�Ĺٔ�اردĿ دĿل�Ņكس ىك رامسī و دادعا
�ĦحاصĠو ىك ےصح
ےس�ŅحŃ ں�Ņھك�Ņد ٮĦا�ŅصوصحĠ ہكا�Ħ ں�Ņہ ے�Ņ�Ħد �Ħعسو وك ھحŃمس ى�ŋ�Ġا روا ں�Ņہ ے�Ņ�Ħل ہرĠٔ�احŃ اك روص�Ħ ےك ؤ�Ņ�Eھ�ŋ لكسī مہ ءا�Ńلط ،ں�Ņم ںĠسīك�Ņس سا ٔ�
G ىرĠاو�Ħم ا�Ņ ىہ ک�Ņا دع�Ń ےك ؤ�Ņ�Eھ�ŋ لكسī مہ روا ں�Ņہ ے�Ħہر Ń�Ħ5اط�Ħم ے�ŅوارĠ دع�Ń ےك ؤ�Ņ�Eھ�ŋ لكسī مہ ہكĠںو� ŋےل ر� ŃاحŅا� ŃاحĦلط ۔ےہ ا�Ńمہ ىسا ءا�
īلكس ŋھ�Ņ�E�ٔےك و Ńدع� Ġلاوط مولعما�Ħ� Ħ�E�īرك سĠل ےك ے�Ņمہ ے� īلكس ŋھ�Ņ�E�ٔےس و ŋروا ےلہ� Ńس ےك دع�Ņ�ĹمكĠ�Ŀ� مل ىكŃىواسم ےك ىٔ�ا� Ħ�Ġسا�Ń� ھكلĠے� ى�Ŀوحŋ ک�Ņا اك �īل�īم رĠكرم اك ؤ�Ņ�Eھ�ŋ لكسī مہ ں�Ņم سحŃ ں�Ņہ ے�Ņ�Ħل ہرĠٔ�احŃ اك ےلماعم صاحĠ ک�Ņا ےك ںو�īل�īم ہ�Ńاسīم ہو ،رھ�ŋ ۔ں�Ņہ ے�Ħرك Ħ5سīم ىك ۔ےہ
ٯĦا�Ńسا
۔ں�Ņٔ�ا�Ń�Ġ کĠ�Ĺٔ�اردĿ ل�Ņكسا ے�Ņٔ�آ - کĠ�Ĺٔ�اردĿ ل�Ņكسا
Ġ�Ġماط īاك ىسمس ŋ�Ņام�Ġا( ہ�ĠحĦ�Ņٔ�آ — )ىرا�Ņے� Ħ�Ġسا�Ń� ےس Ń�Ŀار Ņا� ŋوھحĿرك ا�Ņو دادعا ں� īد وك رامسŅھك�Ħہ ے�Ņ۔ں�

Gا ر�ī�Ņك ں�Ņرك ا�Ŀوھحŋ ا�Ņ ارŃ�Ŀ ےس �Ńسا�Ħ�Ġ ے�Ņٔ�آ — ا�Ġرك سīٔ�ام�ŋ�Ņ ىك ؤ�Ņ�Eھ�ŋ لكسī مہĠصE�ہ عŅ۔ں�
ٔ�
G ں�Ņرك ا�Ŀوھحŋ ا�Ņ ارŃ�Ŀ ےس �Ńسا�Ħ�Ġ ے�Ņٔ�آ — ا�Ġ�Ņ�Eھ�ŋ وك ںو�ŅوارĠ روا ںور�ŅكلĠروا ںو� ĠوارŅد وك ںو�Ņھك�Ħہ ے�Ņ۔ں�
ےلاو ے�ĠرĿوحŃ وك س�Ġ�Ŀٔ�او�ŋ طسو ےك ڡĠارطا ےك �īل�īم ے�Ņٔ�آ — ا�Ġرك م�ŅسĦ�Ħ2 ھ�Ħاس ےك )1 ہصح( ؤ�Ņ�Eھ�ŋ لكسī مہ وك ڡĠارطا ےك �īل�īم ۔ں�Ņٔ�ا�Ń�Ġ ےصح
ل
Gد�Ħسا �Ńسا�Ħ�Ġم روا ںا�Ņل�Ņد�Ħ�Ń ىك �Ħل�īامم :B ںĠسīك�Ņس
دصاĦ2م ےك ےصح
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مشابہ اعداد و شمار کے بارے میں مماثلت کے بیانات بنائیں، اور اطراف کی لمبائی کے درمیان مساوی متناسب تعلقات کی نشاندہی کریں۔

Ņہ� Ġرك رہاطĠل ےك ے�Ņم ود ہك ے�īل�ī� مīاسŃہ ہ�Ņ۔ں�

�ĦحاصĠو ىك ےصح
صاحĠ ،ں�Ņہ ے�Ħرك لامع�Ħسا Ņ�Ġ1رع�Ħ ىك رامسī و دادعا ہ�Ńاسīم ے�Ņل ےك ے�Ġرك را�Ħ�Ņ طٔ�ارسī ركŅ�Ĺد ے�Ņل ےك �Ġ�ĦامصĠ ىك �Ħل�īامم ا�Ńلط ،ں�Ņم ےصح سا ۔ں�Ņہ ے�Ħہر ے�Ņ�Ħد عĠورĠ3 وك ںو�Ņ�Ħح�Eص ى�ŋ�Ġا ں�Ņم ے�Ġرك �Ń�Ħا�ī روا ے�Ġرك ںا�Ņٔ�ارآ سا�Ħ3Ņ ےكرك ماع وك ںولا�īم د�Ġحŋ ءا�Ńلط ۔ں�Ņم �īل�īم ر�ŋ روط ہ�Ġكمم ركŅ�Ĺد ے�Ņل ےك ٮĦا�ŅرطĠ�Ġ ےك �Ħل�īامم �īل�īم وك ءا�Ńلط Ń�Ħ5س ىرا�Ħ�ŅحĠا ک�Ņا روا ،ں�Ņہ ے�Ħرك را�Ħ�Ņ ہ�ŅرطĠ�Ġ اك �Ħل�īامم �īل�īم ہ�ŅوارĠ ہ�ŅوارĠ ءا�Ńلط 
GاحĦرد ٮŅا�Ġ3Ħ� ركĠا ىك ے�ŃاحĠرĦد ٮŅ�Ħ۔ےہ ا�

ٯĦا�Ńسا
۔ں�Ņرك �ĦحĠا�Ġسī ىك رامسī و دادعا ہ�Ńاسīم ے�Ņٔ�آ — ا�ĠرĿوحŃ وك ںو�Ņل�Ņد�Ħ�Ń روا �Ħل�īامم
Ħ�Ńد�Ņل�Ņاس ےك ںو�Ħامم ھ�īل�Ħ� ےك Ńم ےرا�Ņسا ں�Ħد�G
۔ں�Ņہ ے�Ħرك �ĦحاصĠو ىك �īل�īم ہ�Ńاسīم ے�Ņٔ�آ — ل
۔ں�Ņہ ہ�Ńاسīم رامسī و دادعا ہك ں�Ņرك �Ń�Ħا�ī ے�Ņٔ�آ - ؟ں�Ņہ ہ�Ńاسīم �Ńس ہو ا�Ņك
۔ں�Ņہ ہ�Ńاسīم �īل�īم ھحŋك ہك ں�Ņرك �Ń�Ħا�ī ے�Ņٔ�آ - طٔ�ارسī ىك �Ħل�īامم ىك �īل�īم
۔ں�Ņہ ہ�Ńاسīم �īل�īم د�ŅرĠم ہك ں�Ņرك �Ń�Ħا�ī ے�Ņٔ�آ — )ىرا�Ħ�ŅحĠا( طٔ�ارسī ركŅ�Ĺد ے�Ņل ےك �Ħل�īامم ىك �īل�īم

۔ں�Ņرك ںŃ�Ņ�Ġ ںĠاھحŋ ىك ںوصح ىرĠاو�Ħم ں�Ņم �īل�īم ے�Ņٔ�آ — ا�Ġرك م�ŅسĦ�Ħ2 وك ڡĠارطا ےك �īل�īم ھ�Ħاس ےك )2 ہصح( ؤ�Ņ�Eھ�ŋ لكسī مہ ۔ں�Ņرك سī�Ħ�E ں�ŅردĦ3 مولعما�Ġ ں�Ņم ٮĦاĦ2لع�Ń� Ħسا�Ħ�Ġم ے�Ņٔ�آ — )ىرا�Ħ�ŅحĠا( ں�Ņرك Ħ5سīم ھ�Ħاس ےك ٮĦاĦ2لع�Ń� Ħسا�Ħ�Ġم

�Ħل�īامم ں�Ņم �īل�īم ں�Ņٔ�اد :C ںĠسīك�Ņس
دصاĦ2م ےك ےصح
۔ں�Ņرك لامع�Ħسا اك ہلٔ�سم اك ٮīروعĠا�Ġ3Ņ�ī روا ،�Ńسا�Ħ�، Ħ�Ġل�īامم ے�Ņل ےك ے�Ġرك لح وك لٔ�اسم ےك �īل�īم ں�Ņٔ�اد

�ĦحاصĠو ىك ےصح
ىك �īل�īم ىك حرط ىسا وك ہلٔ�سم اك ٮīروعĠا�Ġ3Ņ�ī ں�Ņم عمحŃ وحŃ ں�Ņہ ے�Ħرك سī�Ħ�E وك �īل�īم ں�Ņٔ�اد ےك حرط ىسا ا�Ńلط ،ں�Ņم ںĠسīك�Ņس سا
ĠصوصحŅا�Ħل ےك ٮŅسا ے�Ħرك لامع�Ġا ىك ے�ŃاحĠرĦد ٮŅ�Ħہ ے�Ņہو ۔ں� Ġ3Ņ�īا�Ġروعīوك ہلٔ�سم اك ٮ īا�Ń�Ħ� ركĠل ےك ے�Ņم ے�īاسŃم ہ�īل�ī� ىك ĠصوصحŅا�Ħاك ٮ Ńسا ىھ�Ħرك لامع�Ħہ ے�Ņں�، ŋرھ� Ġلاوط مولعما�Ħ� وك Ħ�E�īرك سĠل ےك ے�Ņم ے�Ħ�Ġسا�Ń� Ħلع�Ħ2اĦروا ٮ Ġ3Ņ�īا�Ġروعīا وك ہلٔ�سم اك ٮŅاس ک�Ħسا ھ�Ħرك لامع�Ġے� ۔ں�Ņہ ے�Ħرك Ħ5سīم ىك
ٯĦا�Ńسا
Ġ3Ņ�īا�Ġروعīامم روا ہلٔ�سم اك ٮīل�Ħ� سا اكĦرك لامع�Ħٔ�آ — ۓ�وہ ے�Ņو ے�Ħرط ىك ر�Ġھك ڡŅ�Ġ�ŋىح Ĺوا ىٔ�كĠ�ŋاس ےك ىٔ�احĦٔ�اد ھ�Ņم ں�īل�ī� وك
Ħ�E�īرك سŅ۔ں�
Ġ3Ņ�īا�Ġروعīوك ہلٔ�سم اك ٮ īا�Ń�Ħ� ركĠٔ�آ — ا�Ņے� Ġ3Ņ�īا�Ġروعīوك ہلٔ�سم اك ٮ īا�Ń�Ħ� ركŅ۔ں�
Ġ3Ņ�īا�Ġروعīىك ہلٔ�سم اك ٮ Ńا�Ħٮ ŋحŅ�Ħ� — ٓٔ�اŅے� Ġ3Ņ�īا�Ġروعīىك ہلٔ�سم اك ٮ Ńا�Ħٮ ŋحŅ�Ħ� د وكŅھك�Ņ۔ں�

۔ں�Ņرك سī�Ħ�E ں�Ņم �īل�īم ح�Ņحص وك ںوردĦ3 مولعما�Ġ مام�Ħ ے�Ņٔ�آ — ا�Ġرك سī�Ħ�E ں�ŅردĦ3 مولعما�Ġ مام�Ħ ں�Ņم �īل�īم

ں�Ņرك لامع�Ħسا وك ںو�Ħا�Ń ىٔ�وہ ىھك�Ņس ے�Ņٔ�آ :D ہصح
�ĦحاصĠو ىك ےصح



1.

اس آخری حصے میں طلبہ کو پوری اکائی میں سیکھی ہوئی باتوں کو استعمال کرنے کا موقع ملتا ہے۔ یہ مختصر حصہ ہے جس کے بعد اکائی کے اختتام کی جانچ ہوتی ہے، اس لیے اس حصے کے الگ تعلیمی اہداف یا درمیانی جانچ کے سوالات نہیں ہیں۔

ٯĦا�Ńسا
۔ں�Ņرك لامع�Ħسا اك �Ħل�īامم ے�Ņل ےك ے�Ġرك لح وك لٔ�اسم ے�Ņٔ�آ - �Ħل�īامم ىساكع



•

•

اکائی 4: قائمہ زاویہ مثلث کی مثلثیات
دصĦ2م اك ىٔ�اكا
ےس ٮĦا�ī�Ņل�īم ۔ں�Ņہ ے�Ņ�Ħد ما�Ġ ےك ٮĦا�Ńسا�Ħ�Ġ ى�īل�īم وك �Ġ�ĿحĿ�Ņ�Ġ�Ń روا ںĠٔ�اس ،ںĠٔ�اسوك روا ں�Ņہ ے�ĦھحŃمس �Ńسا�Ħ�Ġ ےك �īل�īم ہ�ŅوارĠلا مٔ�اĦ3 ہ�Ńلط
Ġا مولعما�ĠصE�روا ع ĠوارŅے� Ġلاك�Ħہ ے�Ņروص ىلمع روا ں�Ħرك لح لٔ�اسم ےك ںو�Ħہ ے�Ņ۔ں�

�ĦحاصĠو ىك ىٔ�اكا
اك ے�Ņ�Ġد ما�Ġ ےك �Ńسا�ī� Ħ�Ġل�īم وك �Ġ�ĿحĿ�Ņ�Ġ�Ń روا ،ںĠٔ�اس ،ںĠٔ�ارĠوك وحŃ ،ں�Ņہ ے�Ħرك اد�ŋ�Ņ ھحŃمس ىك �Ńسا�Ħ�Ġ ں�Ņم �īل�īم ح�Ņحص ءا�Ńلط ں�Ņم �Ġ�Ŀو�Ņ سا Ńعا�ī� Ń�Ġ�Ħ۔ےہ ا�
�īل�īم ں�Ņٔ�اد ں�Ņم 4 دŅ�ĿركĹ ے�Ġ ںوہ�Ġا ۔ىكĹوہ لصاح �Ħ3Ġ2Ņ�Ħاو ىĠ3اك ےس �Ħل�īامم روا �īل�īم ں�Ņٔ�اد وك ءا�Ńلط ،ےلہ�ŋ ےس ے�Ġرك عورسī وك �Ġ�Ŀو�Ņ سا اك �īل�īم ں�Ņٔ�اد ےك حرط ىسا ے�Ņل ےك ے�Ġا�Ń�Ġ ا�ŅدŅ�Ŀٔ�آ اك ںĠاولهدĿ روا ،اهرŋ�Ŀ ں�Ņم 8 دŅ�ĿركĹ ہلٔ�سم اك ٮīروعĠا�Ġ3Ņ�ī ے�Ġ ءا�Ńلط ۔اھك�Ņس ا�Ġرك �ĦحĠا�Ġسī ىك ۔ےہ ا�Ħھكر دا�Ń�Ġ�Ņ ىك �Ńسا�ī� Ħ�Ġل�īم ں�Ņم ٯĦا�Ńس و ٯĦا�Ņس سو�Ġام روا ےہ ا�Ħا�Ń�Ġ ر�ŋ ے�ŃرحĦ�Ń ع�Ņسو سا �Ġ�Ŀو�Ņ ہ�Ņ ۔ا�Ņك لامع�Ħسا

ŋےرو� Ņو�Ġ�Ŀ� مŅىٔ�ك ں� Ħاروص�Ħٮ Ń�Ġ�Ħہ ے�Ņلاط ۔ں�Ń� ٔ�اد ملعŅم ں�īل�ī� مŅٔ�اس ں�Ņ�Ŀمل ىك دŃےك ىٔ�ا� Ħ�Ġسا�Ń� اك Ŀ�Ņ�Ńل� Ń�Ġا�Ġل ےك ے�Ņم ے�īاسŃم ہ�īل�īاك ںو� ک�Ņا ےلہ�ŋ ےس ے�Ġھك�Ņس ما�Ġ ےك �Ńسا�ī� Ħ�Ġل�īم وك ءا�Ńلط ےس ے�ĠاكĹل �Ħ3Ħو ں�Ņم ںو�Ġود ے�Ġرك لامع�Ħسا روا ے�Ġا�Ń�Ġ ل�Ŀ�Ņ�Ń ۔ں�Ņہ ے�Ħرك عورسī لامع�Ħسا ۔ےہ ى�Ħلم ددم ں�Ņم ے�Ġا�Ń�Ġ دا�Ń�Ġ�Ņ طو�ŃصĠم
"ںĠٔ�اس" روا "ںĠٔ�ارĠوك" ٮĦاح�Eطصا را�Ń ىلہ�ŋ ہو ہك ےلہ�ŋ ےس سا ں�Ņہ ے�Ħھك�Ņد ںĠر�ŋ�Ņ�Ŀ ںĠا�Ņمرد ےك ںوملاك ےك ںĠٔ�اس روا ںĠٔ�ارĠوك ملع �Ńلاط ۔ں�Ņہ ر�Ńار�Ń ے�Ņل ےك ںو�ŅوارĠ ىل�Ņمك�Ń� Ħسا�Ħ�Ġ ود ہك ۓ�وہ ے�Ħرك �Ń�Ħا�ī ہ�Ņ ،ں�Ņہ ے�Ħرك ںŃ�Ņ�Ġ ںĠاھحŋ ىك Ħ5لع�Ħ سا ہو ں�Ņم Ń�Ħ5س ےك دع�Ń ےك سا ۔ں�Ġ�Ņس
Ħ3ہمٔ�ا ĠوارŅم ہ�īل�ī� مŅں� īدسŅد� ĠوارŅےك ںو� ŋ�Ņام�Ġوك ںو� Ħ�E�īرك سĠےك حرط ىسا ا� Ħ3ىك سو ŋ�Ņرك ىور�Ħےہ ا�، Ńلط ںاہحŃءا� ŋےلہ� Ħ�ĠمحŅ�Ġل ہ�ĹاكĠے� اك �Ņ�Ġ�ĿحĿ�Ņ�Ġ�Ńكرآ روا ،ںĠٔ�ارĠوكرآ ،ںĠٔ�اسكرآ ہك ں�Ņہ ے�Ħھك�Ņس ہ�Ņ ں�Ņم ٯĦا�Ńسا ےك دع�Ń ےك سا رھ�ŋ روا ں�Ņہ ے�Ħرك لامع�Ħسا اك لودحŃ ے�Ņل ےك ۔ۓ�احŃ ىك ےس�Ņك سīٔ�ام�ŋ�Ņ ىك ہ�ŅوارĠ رطĠ�Ġ سŋ�Ņ�ī ےك سīٔ�ام�ŋ�Ņ ى�ĠمصĠ ۓ�وہ ے�Ħرك لامع�Ħسا
ŋوحĠلاط ہك�Ń� ٔ�اس ملعŅ�Ŀمل ىك دŃىك ىٔ�ا� ŋ�Ņٔ�ام�īرك سĦہ ے�Ņروا ں� Ħ�Ġسا�Ń� ىك ĹكĠ�Ħرك ى�Ħہ ے�Ņسرد ،ں�Ħ�Ĺىك ŋر� Ńا�Ħرك ٮĠوم اك ے�Ħ3لم عĦسا ۔ےہ ا� Ņو�Ġ�Ŀ� مŅلط ،ں�Ńءا� ĠرŅہدا� Ħروص ر�Ħم ںو�Ņں� Ħ3رŅ�Ń� Ħر�Ņ�Ġوسد ںŅں� Ħٔ�اس ک�Ņ�Ŀمل ىك دŃروا ىٔ�ا� ĠوارŅىك ہ� ŋ�Ņٔ�ام�īوك س Ħ3رŅ�Ń� Ħر�Ņ�Ġں ĿدĹىرك Ħک� ŋہ�Ġ�ŋٔ�احŅں� Ĺ۔ےك ŃحŃ� لطŃس ءا�Ņا�Ħس و ٯŃا�Ħم ٯŅرك لح وك لٔ�اسم ں�Ħہ ے�Ņں� Ħسا ہو و� Ńا�Ħےس ٮ ĹركŅ�Ġرك رĦہ ے�Ņآ ہك ں�Ņا ا�Ġاك ں ŃاوحŃعم ٮĦ2ےہ لو Ņا�
Ġہ�Ņں�، Ġ�Ņ�Ġر رŋرو�Ŀرك ٮĠل ےك ے�Ņم ے�Ġسا�Ń� دح Ħسرد ک�Ħ�Ĺ۔ىك
ںŋ�Ġ ىرĿھك روا ہ�ŅوارA: Ġ ںĠسīك�Ņس
دصاĦ2م ےك ےصح
۔ےہ ا�Ħرك ںŅ�Ġع�Ħ اك ىٔ�ا�Ńمل ىك ڡĠرط �Ńسا�Ħ�Ġ مام�Ħ ں�Ņم �īل�īم سا ہ�ŅوارĠ د�Ņدسī ک�Ņا اك �īل�īم ہ�ŅوارĠ ہمٔ�اĦ3 ہك ں�ŅھحŃمس

سīٔ�ام�ŋ�Ņ ىك ہ�ŅوارĠ ا�Ņ ىٔ�ا�Ńمل ىك دŅ�Ŀٔ�اس ہدسī ہ�Ņ�ĠمحĦ�Ġ ۓ�وہ ے�Ħرك لامع�Ħسا اك ل�Ŀ�Ņ�Ń ےك �Ńسا�Ħ�Ġ ےك ىٔ�ا�Ńمل ىك دŅ�Ŀٔ�اس ىك �īل�īم ں�Ņٔ�اد ۔ں�Ņرك سŋ�Ņ�ī رĠاوحŃ اك
�ĦحاصĠو ىك ےصح
Ħ5سīم ىك ے�Ġرك ںĠا�Ń�Ņ وك �īل�īم ں�Ņٔ�اد ہ�Ńاسīم ہو ۔ں�Ņہ ے�Ħرك ماك ھ�Ħاس ےك �īل�īم ں�Ņٔ�اد ے�Ņل ےك ے�Ġا�Ń�Ġ دا�Ń�Ġ�Ņ ىك �īل�īم ءا�Ńلط ،ں�Ņم ےصح سا م�ŅہĦ�Ġ2 سا ءا�Ńلط ۔ں�Ņہ ہ�Ńاسīم �īل�īم ں�Ņٔ�اد ىھ�Ń ىٔ�وك ھ�Ħاس ےك ںو�ŅوارĠ د�ŅدسŃ�Ħ5 īاط�Ħم ہك ےكس احŃ ا�Ņك مكح�Ħسم وك لا�ŅحĠ سا ہكا�Ħ ں�Ņہ ے�Ħرك رامسī و دادعا ںĠا ۔ں�Ņہ ے�Ħرك را�Ħ�Ņ ا�Ņ�ĿدĿ ے�Ņل ےك �Ńسا�Ħ�Ġ ےك ىٔ�ا�Ńمل ىك ڡĠرط ىك ںو�Ņ�Ŀس ىٔ�ك ےك �īل�īم ں�Ņٔ�اد ہو �ŃحŃ ں�Ņہ ے�ĦاهرĦ3Ħ� Ń�Ŀو سا وك ا�Ġلاك�Ħ3Ħ� Ġو ے�Ņل ےك ںو�Ġود ے�Ġرك لامع�Ħسا روا ے�Ġا�Ń�Ġ ل�Ŀ�Ņ�Ń ۔ےہ ا�Ħوہ ر�ŋ لٔ�اسم ےك ءا�Ńلط ٯĦ�Eطا اك سحŃ ےہ ا�ŅكĹ ا�Ņد �Ħ�Ņ�Ńر�Ħ ں�Ņم لودحŃ ک�Ņا وك ں�Ņہ ىرا�Ħ�ŅحĠا ٯĦا�Ńسا ود ےك ںĠسīك�Ņس سا ۔ےہ ا�Ħرك ددم ں�Ņم ے�Ġرك مٔ�اĦ3 دا�Ń�Ġ�Ņ طو�ŃصĠم ک�Ņا ےلہ�ŋ ےس ے�Ġھك�Ņس ما�Ġ ےك �Ńسا�ī� Ħ�Ġل�īم وك ءا�Ńلط 
Gا�ŅحĠ مہا ھ�Ħاس ےك �īل�īم ں�Ņٔ�اد صاحĠ ٯĦا�Ńسا ہ�Ņ ۔ں�Ņہ ے�Ħرك ں�Ņہ�Ġ ہ�Ńلاطم اك �īل�īم ں�Ņٔ�اد ىصوصحĠ ر�ŋ روط صاحĠ ٮĦارا�Ņعم ہك�Ġو�ŅكĦٮ ŋلمع ر� ۔ں�Ņہ ے�Ħوہ لماسī ر�īكا ں�Ņم ٮĦا�Ġاح�Ħما ےك ےلحĠاد ےك حŔلاك وحŃ ،ں�Ņہ عĦ3وم ک�Ņا اك ے�Ġرك

ٯĦا�Ńسا
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زاویہ اور کھڑی پن - آئیے صحیح مثلث کے بارے میں مسائل کو حل کریں۔ ۔ں�Ņہ ے�Ħرك ںŃ�Ņ�Ġ ںĠاھحŋ ىك ٮĦا�ŅصوصحĠ ىك ںĠر�ĦحĠا ےك ںوع�Ńرم ے�Ņٔ�آ - )ىرا�Ħ�ŅحĠا( ع�Ńرم اهدآ
Ġص�Ġ1 م ىواسمīل�ī� )اĠحĦ�Ņٔ�آ - )ىرا�Ņم ىواسم مہ ے�īل�ī� وا ىكĠ�ŋىك ىٔ�اح ĠصوصحŅا�Ħىك ٮ ŋاھحĠں Ń�Ņ�Ġرك ںĦہ ے�Ņ۔ں�

Ħ�Ġسا�Ń� ٔ�ادŅم ں�īل�ī� مŅٔ�آ — ں�Ņے� Ħ�Ġسا�Ń� ٔ�اد وكŅم ں�īل�ī� ٔ�اس ىكŅ�Ŀمل ىك دŃم ىٔ�ا�Ņں� ŋاھحĠں Ń�Ņ�Ġرك ںĦہ ے�Ņ۔ں�
Ħ�Ġسا�Ń� اس ےكĦٔ�اد ھ�Ņم ں�īل�ī� مŅرك ماك ں�Ġٔ�آ — ا�Ņٔ�اد ے�Ņم ں�īل�ī� ےك Ńم ےرا�Ņرك لح لٔ�اسم ں�Ņ۔ں�

ا�Ġرك Ņ�Ġ1رع�Ħ ىك �Ńسا�Ħ�Ġ ى�Ħا�ī�Ņل�īم :B ںĠسīك�Ņس
دصاĦ2م ےك ےصح
۔ں�Ņٔ�اكĹل ٮŃاسح اك سīٔ�ام�ŋ�Ņ ىك ہ�ŅوارĠ ں�Ņم �īل�īم ں�Ņٔ�اد ۓ�وہ ے�Ħرك لامع�Ħسا اك �Ņ�Ġ�ĿحĿ�Ņ�Ġ�Ńكرآ روا ،ںĠٔ�اسكرآ ،ںĠٔ�ارĠوكرآ ۔ں�Ņٔ�اكĹل ٮŃاسح اك ىٔ�ا�Ńمل ىك دŅ�Ŀٔ�اس ں�Ņم �īل�īم ں�Ņٔ�اد ۓ�وہ ے�Ħرك لامع�Ħسا اك �Ġ�ĿحĿ�Ņ�Ġ�Ń روا ںĠٔ�اس ،ںĠٔ�ارĠوك ۔ں�Ņرك لامع�Ħسا اك ٮĦا�ī�Ņل�īم ے�Ņل ےك ے�Ġرك لح وك لٔ�اسم ں�Ņم ٯĦا�Ńس و ٯĦا�Ņس
�ĦحاصĠو ىك ےصح
روا "،ںĠٔ�اس" "،ںĠٔ�ارĠوك" ما�Ġ ہك ں�Ņہ ے�Ħھك�Ņس ہو ۔ں�Ņہ ے�Ħھك�Ņس لامع�Ħسا اك ٮĦا�ī�Ņل�īم ے�Ņل ےك ے�Ġرك لح وك لٔ�اسم ءا�Ńلط ،ں�Ņم ےصح سا "Ŀ�Ņ�Ġ�ŃحĠ�Ŀ�" اĠےك ں Ħ�Ġسا�Ń� ےك Ŀ�Ņ�Ńاطم ےس ںوملاك ےك ل�Ń�Ħ2Ħ� ھكرĦہ ے�Ņك روا ں�Ņلوكل�Ņ�Ŀم ر�Ņد ں�Ņے� Ĺۓ�ك ĠوارŅوك ےك ے�Ġٔ�ارĠٔ�اس ،ںĠں Ņا� Ŀ�Ņ�Ġ�ŃحĠ�Ŀ� وك ءا�Ńلط ،دع�Ń ےك سا ۔ں�Ņہ ے�Ħرك لامع�Ħسا ے�Ņل ےك ے�Ġرك سī�Ħ�E ىٔ�ا�Ńمل ىك دŅ�Ŀٔ�اس ىك �īل�īم ں�Ņٔ�اد وك رادĦ3ا ںĠا ہو ۔ں�Ņہ ے�Ħرك Ħ5سīم ىك ے�Ġھك�Ņد ا�Ńلط ،ں�Ņم رحĠآ ۔ں�Ņہ ر�Ńار�Ń ے�Ņل ےك ںو�ŅوارĠ ىل�Ņمك�Ń� Ħسا�Ħ�Ġ ود ہك ں�Ņہ ے�Ħرك �Ń�Ħا�ī ۓ�وہ ے�Ħرك ںŃ�Ņ�Ġ ںĠاھحŋ ىك Ħ5لع�Ħ ںĠا�Ņمرد ےك ںĠٔ�اس روا ںĠٔ�ارĠوك ہ�ŅوارĠ اك �īل�īم ہ�ŅوارĠ ہمٔ�اĦ3 ےكرك لامع�Ħسا اك �Ņ�Ġ�ĿحĿ�Ņ�Ġ�Ńكرآ روا ،ںĠٔ�ارĠوكرآ ،ںŅ�Ġسكرآ روا ىٔ�ا�Ńمل ىك دŅ�Ŀٔ�اس ىٔ�كĹ ىد حرط سك ہك ں�Ņہ ے�Ħھك�Ņس ŋ�Ņام�Ġہ� Ħ�E�īرك سĠ۔ےہ ا� ŋم ےصح ےرو�Ņلط ں�Ńا ءا�ŋ�Ġم ى�īل�ī�Ņا�Ħراہم ىك ٮĦس ىٔ�ك وك ٮŅا�Ħس و ٯŃا�Ħٯ ŋر� G
Ĺرك وكĦہ ے�Ņ۔ں�

ٯĦا�Ńسا
۔ں�Ņرك لح لٔ�اسم ۓ�وہ ے�Ħرك لامع�Ħسا اك �Ġ�ĿحĿ�Ņ�Ġ�Ń روا ،ںĠٔ�اس ،ںĠٔ�ارĠوك ے�Ņٔ�آ — ا�Ġرك ماك ھ�Ħاس ےك �Ńسا�Ħ�Ġ ى�Ħا�īل�īم
Ħ�Ġسا�Ń� ٔ�اد وكŅم ں�īل�ī� مŅں� G
Ĺرك وكĠٔ�آ - ا�Ņٔ�اد ے�Ņم ں�īل�ī� م رواīل�ī� سا اكĦرك لح وك لٔ�اسم ےكرك لامع�Ņ۔ں�

۔ں�Ņہ ے�ĦرĿوحŃ وك ںĠٔ�اس روا ںĠٔ�ارĠوك ے�Ņٔ�آ — ںĠٔ�ارĠوك روا ںĠٔ�اس ں�Ņم �īل�īم ہ�ŅوارĠ ہمٔ�اĦ3 ىہ ک�Ņا ۔ں�Ņہ ے�ĦرĿوحŃ وك ںوع�Ńرم ےك �Ńسا�ī� Ħ�Ġل�īم ھحŋك ے�Ņٔ�آ — ےع�Ńرم ےك ٮĦا�ī�Ņل�īم
ĠوارŅہ� Ħ�E�īرك سĠل ےك ے�Ņم ے�īل�īا�Ħى� Ħ�Ġسا�Ń� ساĦرك لامع�Ġٔ�آ — ا�Ņٔ�اد ے�Ņم ں�īل�ī� مŅں� ĠوارŅہ� Ħ�E�īرك سĠل ےك ے�Ņے� ŋ�Ņ�ŋرط ىك ےھحĠماك ڡ ۔ں�Ņرك
۔ں�Ņٔ�اكĹل ر�ŋ ماك ےسا ے�Ņٔ�آ :C ںĠسīك�Ņس
�ĦحاصĠو ىك ےصح
دع�Ń ےك سحŃ ےہ ہصح رص�ĦحĠم ہ�Ņ ۔ےہ ا�Ħلم عĦ3وم اك ے�Ġرك لامع�Ħسا وك ںو�Ħا�Ń ىٔ�وہ ىھك�Ņس ں�Ņم ىٔ�اكا ىرو�ŋ وك ہ�Ńلط ں�Ņم ےصح ىرحĠآ سا 
Gاوس ےك حĠ�ŚاحŃ ى�Ġا�Ņمرد ا�Ņ ڡĠادہا ىم�Ņلع�Ħ کĹلا ےك ےصح سا ے�Ņل سا ،ےہ ى�Ħوہ حĠ�ŚاحŃ ىك ما�Ħ�ĦحĠا ےك ىٔ�اكاĦٮ Ġہ�Ņہ ں�Ņ۔ں�

ٯĦا�Ńسا
۔ں�Ņرك لح وك لٔ�اسم ں�Ņم ےرا�Ń ےك �īل�īم ح�Ņحص ے�Ņٔ�آ - ا�Ġرك لح وك لٔ�اسم ھ�Ħاس ےك �īل�īم
ŋاك ىٔ�آ ى� Ħ�ĠمحŅ�Ġل ہ�ĹاكĠٔ�آ - ا�Ņے� pi ىك Ħ3اك رد Ħ�ĠمحŅ�Ġل ہ�Ĺٔ�اكŅ۔ں�



•

•
•

اکائی 5: ٹھوس ہندسہ
دصĦ2م اك ىٔ�اكا
اك محŃح روا ے�Ħ3Ńر ىحطس ےس ے�Ġلد�Ń ہ�Ġام�ŋ�Ņ ،ں�Ņہ ے�Ħا�Ń�Ġ سīار�Ħ ىصĠرع ہو ۔ں�Ņہ ے�Ħرك Ħ5سīم ىك ے�Ġرك روص�Ħ ى�ĠہدĠ اك لاكسīا ىدعŃ�ُ ںĦ�Ņ�Ġ ہ�Ńلط
Ħلع�Ħ5 دŅھك�Ħہ ے�Ņں�، Cavalieri ےس لوصا ےك ŋر�Ġمر، Ń�Ņل�Ġم روا مارہا ،ںĠح ےك طورحŃےك مح Ħ3ا ےدعاĠحĠرك دĦہ ے�Ņرك لح لٔ�اسم روا ں�Ħہ ے�Ņ۔ں�

�ĦحاصĠو ىك ىٔ�اكا
ہعلاطم اك ؤ�Ņ�Eھ�ŋ لكسī مہ ،ں�Ņہ ے�Ħا�Ń�Ġ ہكاحĠ اك رĠ�Ġسīك�Ņس سارك ہو ۔ں�Ņہ ے�Ħرك Ħ5سīم ىك روص�Ħ ىماĦ2م ں�Ņم ںو�ĦہحŃ ںĦ�Ņ�Ġ ءا�Ńلط ،ں�Ņم �Ġ�Ŀو�Ņ سا ۔ں�Ņہ ے�Ħرك ٯĦ�Eطا اك ھحŃمس ى�ŋ�Ġا ے�Ņل ےك ے�Ġرك لح وك لٔ�اسم روا ،ں�Ņہ ے�Ħرك دĠحĠا ےلومراĠ3 محŃح ،ں�Ņہ ے�Ħرك
ŋ�ŋرد ےلھحŃاحĦم ٮŅلط ،ں�Ńءا� Ġے� Ŀم ےك سوھ�Ħددع� ŋك ہعلاطم اك ںؤولہ�Ņ۔ا� ĹركŅ�Ŀم 6 دŅا ،ں�Ġںوہ� Ġہ ىحطس ے�Ġع ىسد�E�Ħ3ٔ�اد روا ںوŅسم ں�Ħط�Ņل� ŋر�Ġح ےك مرŃاسح اك محŃل ٮĹاكĠا� īك عورسŅا ۔ا�Ġںوہ� Ġسا ے� Ħ�Ġ2ہŅح وك م�Ńر ىحطس روا محĦ3Ńہ� ĹركŅ�Ŀم 7 دŅٔ�اد ں�Ņں� ŋر�Ġروا ،ےك مر ĹركŅ�Ŀم 8 دŅں� ۔ا�Ņك ںĠا�Ń�Ņ ىھ�Ń وك ںĠسīك�Ņس سارك ےك رامسī و دادعا ى�ĦہحŃ ہس ں�Ņم 7 دŅ�ĿركĹ ے�Ġ ءا�Ńلط ۔ا�ŅاهرŃ�Ŀ ک�Ħ ںوردĠ�Ŀلس روا ںوك�Ġسī ،ںورٔ�اد


Ħ3Ħ� Gو سا ں�Ħ�Ņراہم ىرص�Ń ہدرك را�Ħ�Ņ ں�Ņم �Ġ�Ŀو�Ņ سا ،ں�Ņم رĠسروك ےك ل�Ħ�Ħ2ŃسمĹںوہ وك Ĺىك ŃحŃ� حŃىك مح ĹكĠ�Ħل ےك ى�Ņك ے�Ņاك سلوكل� ۔�Ħ3Ħو ے�Ħرك لامع�Ħسا اك ار�ŃحŃلا ىر�Ņكل ں�Ņم ںو�ĦہحŃ ہدا�ŅرĠ ا�Ņ ںĦ�Ņ�Ġ ا�Ņ ۓ�وہ ے�Ħرك لامع�Ħسا
رĠ�Ġسīك�Ņس سارك ہو ۔ں�Ņہ ے�Ħرك رك ےل ہرĠٔ�احŃ اك رĠ�Ġسīك�Ņس سارك ےك ںوصح سوھ�Ŀ ےك مسĠ1 Ħ3ل�ĦحĠم روا سوھ�Ŀ ےك سīدركĹ رĠاعĠآ اك �Ġ�Ŀو�Ņ ءا�Ńلط ےك مارہا ے�Ņل ےك لماوع ےك ے�Ġام�ŋ�Ņ ںĠا�Ņمرد ےك 1 روا 0 ہك ےكس احŃ اھك�Ņد ہ�Ņ ہكا�Ħ ں�Ņہ ے�Ħا�Ń�Ġ ںĠسīك�Ġك ک�Ņا ںĠا�Ņمرد ےك ؤ�Ņ�Eھ�ŋ لكسī مہ روا :ں�Ņہ ے�Ħھك�Ņس لوصا اك Cavalieri ہو ں�Ņم ىٔ�اكا ں�Ņم دع�Ń ۔ےہ ا�Ħكس احŃ اھك�Ņد ر�ŋ روط ےك ؤ�Ņ�Eھ�ŋ لكسī مہ ےك س�Ń�Ņ وك رĠ�Ġسīك�Ņس سارك
Ġ3رĠرك صŅود ہك ں� Ŀوا ىك سوھ�Ġ�ŋىٔ�اح Ńار�Ńا ۔ےہ ر�Ĺرك Ń�Ġ�Ņےس دا� Ħمام� Ġ3ںولصا ŋود ،ر� Ŀس سارك ےك سوھ�Ņك�īسĠ�Ġر Ńار�Ńہ ر�Ġر ىسد�Ħ3Ńھكر ہ�Ħہ ے�Ņں�،
Ħو� Ŀےك سوھ� Ńار�Ńح ر�Ńوہ محĦہ ے�Ņمہ ۔ں� īلكس ŋھ�Ņ�E�ٔےك و Ħاروص�Ħس سارك ،ٮŅك�īسĠ�Ġروا ،ر Cavalieri's م ںوصح وك لوصاŅاك ں�Ŀ�Ġاس ےك ا�Ħھ� ۔ےہ ا�Ņ�Ħد ٮĦرĠاحŃا ىك ے�Ġرك دĠحĠا ےلومراĠ3 محŃح ے�Ņل ےك ک�Ġسī ا�Ņ مارہا وك ءا�Ńلط ا�Ġ�Eم

ŃحŃ� لطŃل رك ےط ہ�Ņہك ں� ŋ�Ņام�Ġلماع ہ� k مہ ےس īلكس ŋھ�Ņ�E�ٔو ŋر ر�Ħ3Ńے� k² ح رواŃمح k³ ےس ĠرصŃٮ ŋا�Ħہ ے�Ņں�، Ħرم و�Ńعكم روا ع�Ń� ŃحĠےك رد
ĹاركĠےس ڡ Ńر ۓ�وہ ےلد�Ħ3Ńے� Ņح ا�Ńروا مح ŋ�Ņام�Ġاك لماع ہ� Ħلع�Ħ5 اھكدŅا� Ńكس احĦ۔ےہ ا� ŃحĠىرد Ħ�Ġ2عاE�Ħٮ ŋ�ĿهرĠاك ے� Ń�Ġ�Ņوم ىدا�Ħ3ع Ņم ،ےہ ىٔ�اكا ہ�Ĺرك Ńم ںوسروك ےك دع�Ņلط ں�Ńہ� Ħ�Ġ2عاE�Ħےك ٮ ĹاركĠڡ Ń�Ġا�Ħروا ے� Ġ�Ħ2سم روا ںورس ىددع ،طاĦ�Ħ2لطم اك ںولŃ� مسŃھحĦہر ے�Ņں� Ĺ۔ےك

رطĦ� Ġ�Ġسرد وحŃ روا ،ں�Ņہ ےھحŋر�Ħ2Ņ�Ħ2Ħ� Ħحرد ہو ں�Ņہ ے�Ħآ رطĠ�Ġ ےھحŋر�Ħ وحŃ مرĠر�ŋ ا�Ņ ردĠ�Ŀلس ہك ں�Ņہ ے�Ħكس رك صĠرĠ3 ہ�Ņ ملع �Ńلاط ،ں�Ņم �Ġ�Ŀو�Ņ سا ں�Ņدا�Ń�Ġ�Ņ ہك ےكس وہ رہاطĠ ہ�Ņ ہكا�Ħ اكĹ ۓ�احŃ ا�Ņك ں�Ņہ�Ġ درĠ ںĠاسĠ�ī وك ںو�ŅوارĠ ں�Ņٔ�اد ،ے�Ņل ےك ںومرĠر�ŋ روا ںوردĠ�Ŀلس ں�Ņٔ�اد ۔ں�Ņہ �Ħسرد ہو ں�Ņہ ے�Ħآ ŋم س�Ġ�Ġٔ�اد ےك ںوحطس ىك رطŅں� ĠوارŅںو� ŋہ ر�Ņ۔ں� ŃحŃ� Ħروص ىرسود ہك ک�Ħم ٮŅں� Ń�Ņا�Ġں Ġك ہ�Ņا� ĹكŅعا ،وہ ا�īددع ىراس Ġ3م مراŅد ں�Ņے� Ĺۓ�ك Ħمام� ŃاوحŃا�Ħوك ٮ Ħ3رŅ�Ń� Ħر�Ņ�Ġوسد ںŅں� Ħک� Ĺد رك لوكŅا� ŃاحĦ۔ےہ ا�
ہ�Ħ3Ńر روا ،کĠ�Ĺل�Ņكسا ،رĠ�Ġسīك�Ņس سارك :A ںĠسīك�Ņس
دصاĦ2م ےك ےصح
ŃحĠرم ردŃع� ĹاركĠ3اسح روا سŃا�Ħسا اك ٮĦرك لامع�Ħۓ�وہ ے� ŋ�Ņام�Ġہ روا لماوع ےك ے�Ġع ىسد�E�Ħ3مرد ےك ںوŅا�Ġں Ħلع�Ħ2اĦوك ٮ Ń�Ņا�Ġرك ںŅ۔ں�

Ħ�Ņ�Ġں ŃہحĦو دادعا ى� īم ےك رامسĦس سارك ددع�Ņك�īسĠں Ń�Ġٔ�ا�Ņ۔ں� ۔ں�Ņرك �ĦحĠا�Ġسī ىك سوھ�Ŀ ى�ĦہحŃ ںĦ�Ņ�Ġ ہدرك Ņ�Ħ5لحĦ�Ġ رك امھكĹ وك رامسī و دادعا ى�ĦہحŃ ود ،ۓ�وہ ے�Ħرك لامع�Ħسا اك روحم ىر�Ņكل

�ĦحاصĠو ىك ےصح
ہو رھ�ŋ ۔ں�Ņہ ے�Ħرك اس�Ņا ےكرك حĠ�ŚاحŃ ىك سوھ�Ŀ ےك سīدركĹ ہو ےلہ�ŋ ےس �Ńس ۔ں�Ņہ ے�Ħرك Ħ5سīم ىك روص�Ħ ىماĦ2م ءا�Ńلط ،ں�Ņم ےصح سا ۔ں�Ņہ ے�Ħا�Ń�Ġ ىكĹد�Ġٔ�ام�Ġ ى�ĠامسحŃ ۓ�ل ےك ے�Ġرك رہاطĠ ہو ۔ں�Ņہ ے�Ħرك ٮĦاĦ2Ņ�Ħ2ح�Ħ ىك ںĠسīك�Ņس سارك ےك داوم سوھ�Ŀ ےك مسĠ1 Ħ3ل�ĦحĠم
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کہ اہرام کے کراس سیکشنز کو 0 اور 1 کے درمیان والے پیمانے کے عوامل کے لیے بنیاد کے ہم شکل پھیلاؤ کے طور پر دیکھا جا سکتا ہے۔ طلباء کراس سیکشنز اور دیگر دو جہتی اعداد و شمار پر ہم شکل پھیلاؤ کے اثر کا مطالعہ کرتے ہیں، اس بات کو قائم کرتے ہیں کہ k کے پیمانے کا عامل کے ذریعے پھیلنے سے ہندسی علاقوں کو k ² سے ضرب ہوتا ہے۔ وہ اس ہندسی تناظر میں مساوات ²x = y سے متعارف کرائے گئے ہیں۔ وہ x√ = y کی نمائندگی کرنے والا ایک گراف بناتے ہیں اور اسکیلڈ رقبہ اور پیمانے کے عوامل کے درمیان تعلق کو واضح کرنے کے لیے استعمال کرتے ہیں۔      
ٯĦا�Ńسا
Ĺدركīےك س Ŀٔ�آ - سوھ�Ņے� Ħ�Ņ�Ġں ŃہحĦى� īلكسŅں� Ń�Ġا�Ġل ےك ے�Ņود ے� ŃہحĦى� īوك ںولكس Ĺٔ�امھكŅ۔ں� ۔ں�Ņرك ہ�ŅرĠحĦ�Ń اك ںĠسīك�Ņس سارك رك ٮĿاك وك سوھ�Ŀ ى�ĦہحŃ ںĦ�Ņ�Ġ ے�Ņٔ�آ - رĠدĿلاس کĠ�Ĺسٔ��Eس
Ŀلٔ�ادĿ�Ġ�Ĺےك ک ĠردŅس سارك ےع�Ņك�īسĠ�Ġر Ń�Ġا�Ġٔ�آ — ا�Ņمہ ے� īلكس ŋھ�Ņ�E�ٔس سارك ےك رك وŅك�īسĠ�Ġر Ń�Ġٔ�ا�Ņ۔ں�
۔ں�Ņہ ے�Ħلد�Ń ں�Ņلكسī ہ�Ħ3Ńر ں�Ņرك ا�Ŀوھحŋ ا�Ņ ارŃ�Ŀ ےس �Ńسا�Ħ�Ġ ں�Ņہ�Ġا مہ �ŃحŃ ہك ں�Ņہ ے�Ħھك�Ņد ے�Ņٔ�آ — ہ�Ħ3Ńر روا کĠ�Ĺل�Ņكسا
ہرĠٔ�احŃ اك ٮĦاĦ2لع�Ħ ںĠا�Ņمرد ےك ںوĦ3�Eع ىسد�Ġہ ےك لماوع ےك ے�Ġام�ŋ�Ņ روا رامسī و دادعا ۓ�وہ ےل�Ņھ�ŋ ے�Ņٔ�آ - کĠ�Ĺل�Ņكسا روا کĠ�Ĺل�Ņكسا ۔ں�Ņل
رĠدĿلاس کĠ�Ĺل�Ņكسا :B ںĠسīك�Ņس
دصاĦ2م ےك ےصح
ا�ĦاحŃ ا�Ņد ٮŃرصĠ ےس k ² وك ہ�Ħ3Ńر ىحطس ےك سا و�Ħ ،ےہ ا�ĦاحŃ ا�ŅاهرŃ�Ŀ ےس لماع اك ے�Ġام�ŋ�Ņ ےك k وك سوھ�Ŀ ىسك �ŃحŃ ہك ں�ŅھحŃمس ۔ےہ ا�ĦاحŃ ا�Ņد ٮŃرصĠ ےس k ³ وك محŃح ےك سا روا ےہ
۔ں�Ņرك ںĠا�Ń�Ņ وك ٮĦاĦ2لع�Ħ ںĠا�Ņمرد ےك محŃح روا لماوع ےك ے�Ġام�ŋ�Ņ ۓ�وہ ے�Ħرك لامع�Ħسا اك ٮĦا�Ńاسح روا ڡĠاركĹ ٮĿور ٮŃو�Ņك

�ĦحاصĠو ىك ےصح
سوھ�Ŀ ےس لماع اك ے�Ġام�ŋ�Ņ ےك k ہك ں�Ņہ ے�Ħرك دĠحĠا ہحĠ�Ħ�Ņ�Ń ہ�Ņ ہو ۔ں�Ņہ ے�ĦاهرŃ�Ŀ ک�Ħ سوھ�Ŀ وك ہعلاطم ےك ے�Ġام�ŋ�Ņ ے�ŋ�Ġا ا�Ńلط ،ں�Ņم ںĠسīك�Ņس سا لماع اك ے�Ġام�ŋ�Ņ لماسī ہو ۔ےہ ا�Ņ�Ħد ٮŃرصĠ ےس k ³ وك محŃح روا ےس k ² وك ںوĦ3�Eع ىسد�Ġہ ىحطس ،ےس k وك ىٔ�ا�Ńمل مام�Ħ ےس ے�Ġ�Ņ�Eھ�ŋ وك راكرد ڡĠراع�Ħ اك ںورĿحŃ ىك �Ńعكم ے�Ņل ےك سحŃ ،ں�Ņہ ے�Ħرك ماك ڡĠرط ىك ےھحŋ�Ņ�ŋ ےس محŃح ا�Ņ ہ�Ħ3Ńر ىحطس دĿل�Ņكسا ے�Ņل ےك ے�Ġرك سī�Ħ�E وك   y = ∛ x  ءا�Ńلط ۔ےہ ا�Ħوہ ہك ں�Ņہ ے�Ħرك ے�Ņل ےك ے�Ņ�Ġد ٮŃاوحŃ اك لاوس سا لامع�Ħسا اك سا روا ں�Ņہ ے�Ħا�Ń�Ġ ڡĠاركĹ ک�Ņا 
Gاو ے�Ġرك ىكĹد�Ġٔ�ام�Ġ ىك ۔ں�Ņہ ى�Ħرك ر�īا�Ħم ےس�Ņك وك ںو�Ņل�Ņد�Ħ�Ń ىلاو ے�Ġوہ ں�Ņم لماع اك ے�Ġام�ŋ�Ņ ہĦ2لع�Ħم ںا�Ņل�Ņد�Ħ�Ń ىلاو ے�Ġوہ ں�Ņم محŃح
ٯĦا�Ńسا
Ŀىك سوھ� ŋ�Ņٔ�ام�īرك سĠٔ�آ — ا�Ņد ے�Ņھك�Ħہ ے�Ņہك ں� ŃحŃ� ا مہĠں Ŀوك ںوسوھ� Ħ�Ġسا�Ń� ےس Ń�Ŀار Ņا� ŋوھحĿرك ا�Ņرك ں�Ħہ ے�Ņں� Ħو� Ŀےك سوھ� ۔ں�Ņہ ے�Ħلد�Ń ےس�Ņك محŃح روا ہ�Ħ3Ńر ىحطس 
Gاح روا ڡĠاركĹ ے�Ņٔ�آ — رĿحŃ ىك ےلٔ�سمĦسا اك ٮĦرك لامع�Ħح ۓ�وہ ے�Ńہ ،محĠع ىسد�E�Ħ3روا ،ںو ŋ�Ņام�Ġمرد ےك لماوع ےك ے�Ņا�Ġں Ħلع�Ħ2اĦٮ ۔ں�Ņھك�Ņد وك
ےھحŋ�Ņ�ŋ ےكĹآ ںĠا�Ņمرد ےك لماوع ےك ے�Ġام�ŋ�Ņ ے�Ņل ےك محŃح روا ںوĦ3�Eع ىسد�Ġہ حطس ،ىٔ�ا�Ńمل ے�Ņٔ�آ - ۓ�وہ ے�Ħرك ٮĦا�Ń ىك کĠ�Ĺل�Ņكسا ŋلحĠم ىك ے�īسĦ5 ركŅ۔ں�
محŃح ےك ردĠ�Ŀلس روا مرĠر�C: ŋ ںĠسīك�Ņس
دصاĦ2م ےك ےصح
۔ں�Ņٔ�اكĹل ٮŃاسح اك رادĦ2م ىك سوھ�Ŀ لم�Ħسīم ر�ŋ ںوردĠ�Ŀلس روا ںومرĠر�ŋ ےھحŋر�Ħ روا ں�Ņٔ�اد
ŋر�Ġلس روا مرĠ�Ŀح ےك ردŃوك مح Ħ�E�īرك سĠرط ےك ے�Ņ�Ħ2مرد ےك ںوŅا�Ġاور ںŃو ىك ط�ĠحاصĦ� ركŅ۔ں�
�ĦحاصĠو ىك ےصح
۔ں�Ņہ ے�Ħھك�Ņد ہرا�Ńود وك سدĿلاس ےك سīدركĹ ےس ٯĦا�Ńسا ےلھحŋ�ŋ روا ،محŃح ےك ردĠ�Ŀلس ےس ںوحطس ىك دŅ�ĿركĹ ےلھحŋ�ŋ ءا�Ńلط ں�Ņم ںĠسīك�Ņس سا ŋلط رھ�Ńوك ءا� Cavalieri م ےس لوصا ےكĦراع�Ġارك ڡŅا� ŃاحĦےہ ا�: Ġ3رĠرك صŅود ہك ں� Ŀوا ىك سوھ�Ġ�ŋىٔ�اح Ńار�Ńا ۔ےہ ر�Ĺرك، Ń�Ġ�Ņےس دا� Ħمام�
Ġ3ںولصا ŋلاس ود ،ر�ĿدĠس سارك ےك رŅك�īسĠ�Ġم رŅں� ŃحŅمو�Ņ�Ŀر کر�Ħ3Ńےہ ىواسم ہ�، Ħو� Ŀح ےك سوھ�Ńمح Ńار�Ńوہ ر�Ħہ ے�Ņےس سا ۔ں� Ņہ� ĠحŅلا� ŋ�Ņوہ اد�Ħا� محŃح اك ردĠ�Ŀلس ا�Ņ مرĠر�ŋ ک�Ņا ہك ےہ
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B مربع اکائیوں کی بنیاد رقبہ اور h یونٹس کی اونچائی میں hB کیوبک اکائیوں کا حجم ہے، قطع نظر اس کی بنیاد کی شکل کچھ بھی ہو اور اس سے قطع نظر کہ ٹھوس ترچھا ہے۔ اگر ضروری ہو تو یہاں اور یونٹ کے بقیہ حصے میں، طلباء کو مثلث، متوازی الاضلاع اور دائروں کے ہندسی علاقوں کے فارمولے فراہم کریں۔ نوٹ کریں کہ "ایک دائرے کے رقبہ" کو "ایک دائرے سے منسلک علاقے کے رقبہ" کے لیے شارٹ ہینڈ کے طور پر استعمال کیا جاتا ہے۔  
ٯĦا�Ńسا
۔ں�Ņہ ے�Ħرك ہ�ŅرĠحĦ�Ń اك محŃح ےك ردĠ�Ŀلس ے�Ņٔ�آ - رĠمو�Ņلاو ردĠ�Ŀلس
۔ےہ ےس�Ņك Ħ5لع�Ħ اك محŃح روا رĠ�Ġسīك�Ņس سارك ہك ں�Ņہ ے�Ħھك�Ņد ے�Ņٔ�آ — محŃح روا رĠ�Ġسīك�Ņس سارك
ŋر�Ġمر ŋر�Ņك�Ŀٔ�آ - س�Ņے� ŋر�Ġلس روا مرĠ�Ŀم ىك ردĦ2اسح اك رادŃل ٮĹٔ�اكŅ۔ں�

ا�ĠھحŃمس وك محŃح ےك مارہا :D ںĠسīك�Ņس
دصاĦ2م ےك ےصح
ŋر�Ġلس ،مرĠ�Ŀرد، īسĠح ےك مارہا روا ک�Ńرع و لوط روا محĠاسح اك صŃل ٮĹٔ�اكŅ۔ں�
۔ں�Ņرك لامع�Ħسا اك لوصا ےك ىر�Ņلاواك روا ے�Ġ�Ŀ�Ġا�Ń ں�Ņم ںوصح وك لكسī ے�Ņل ےك ے�Ņ�Ġد رĠاوحŃ ىمسر ر�ŅعĠ اك ے�Ņلك ےك محŃح ےك مارہا

�ĦحاصĠو ىك ےصح
ں�Ņہ ے�ĦرĿوحŃ ھ�Ħاس ےك ا�Ŀ�Ġاك ں�Ņم ںوصح وك لوصا Cavalieri's روا ،رĠ�Ġسīك�Ņس سارك ،ٮĦاروص�Ħ ےك ؤ�Ņ�Eھ�ŋ لكسī مہ ءا�Ńلط ،ں�Ņم ےصح سا
Ħمارہا ہكا� Ņم ا�Ġح ےك طورحŃاك مح Ġ3ا ہلومراĠحĠك دŅا� Ńس ۔ےكس احŃ� ےس ŋہو ،ےلہ� Ņہ� Ħ3رك مٔ�اĦہ ے�Ņىٔ�وك ہك ں� Ńم ىھ�īل�īمارہا ى� Ńىك سح Ń�Ġ�Ņدا� ک�Ņا رك �Eم ھ�Ħاس ےك ںومارہا ى�Ġوك�Ħ ركŅ�Ĺد ود ےك محŃح ىواسم وك ،ےہ س�Ġ�Ŀو�h Ņ ىٔ�احĠ�ŋوا ىك سحŃ روا ےہ لم�Ħسīم ر�ŋ ںو�Ņٔ�اكا ع�Ńرم B ہ�Ħ3Ńر ŋر�Ġمر Ń�Ġا�Ņا� Ńكس احĦےہ ا� Ńىك سح Ń�Ġ�Ņوا روا دا�Ġ�ŋم مارہا رہ ۔ےہ حرط ىك مارہا لصا ىٔ�احŅں� ŋر�Ġح � اك مرŃوہ محĦہل ۔ےہ ا�Ġح اك مارہا لصا ،ادŃمح � Bh ےك سا ۔ےہ Ńلط ،دع�Ńا ءا�Ņمارہا ماع ک� ŋر� Ġرك روعĦہ ے�Ņاوم اك سا روا ،ں�ĠرĠا ہ�Ņم ک�īل�īرك ےس مارہا ى�Ħہ ے�Ņں� Ńوا ىك سحĠ�ŋىواسم ىٔ�اح 
G لوصا اك Cavalieri ،ں�Ņہ ہ�Ħ3Ńر ر�Ńار�Ń رĠ�Ġسīك�Ņس سارك ہĦ2لع�Ħم مام�Ħ ہك�Ġوحŋ ۔ےہ ى�Ħوہ دا�Ń�Ġ�Ņ ىك ہ�Ħ3Ńر ر�Ńار�Ń ک�Ņا روا ےہ ى�ĦوہĹوہ وكĦروا ،ےہ ا� ىك دا�Ń�Ġ�Ņ ہك ےك سا رطĠ�Ġ عطĦ3 ،ےہ ا�Ņ�Ħد �Ņ�Eھ�ŋ ک�Ħ ںوك�Ġسī روا ںومارہا مام�Ħ وك ےلومراĠ3 محŃح ہ�Ņ ۔ں�Ņہ ر�Ńار�Ń محŃح ں�Ņم ںومارہا ںو�Ġود 
G وك ںولومراĠ3 محŃح ر�ŋ لٔ�اسم Ġ1ل�ĦحĠم وك ءا�Ńلط دع�Ń ےك سا ۔وہ اھحŋر�Ħ سوھ�Ŀ ا�Ņ وہ لكسī صوصحĠمĹرك وكĠم ىك ے�īسĦ5 ركĠوم اك ے�Ħ3لم عĦا� ۔ں�Ņہ لماسī ولہ�ŋ ےك کĠ�ĹلدĿام ى�Ħا�ŅصĠا�Ņر روا عĦ3اوم ےك ىر�Ņھ�ŋ ار�Ņہ ىر�ŃحŃلا ں�Ņم ںو�ŅمركĹرس ںĠا ۔ےہ

ٯĦا�Ńسا
ŋر�Ġٔ�آ - مارہا روا مرŅروا مارہا ے� ŋر�Ġمرد ےك مرŅا�Ġں Ħلع�Ħ2اĦوك ٮ Ń�Ņا�Ġرك ںĦہ ے�Ņ۔ں� ۔ں�Ņٔ�ا�Ń�Ġ ہلومراĠ3 ک�Ņا ے�Ņل ےك محŃح ےك ک�Ġسī ا�Ņ مارہا ىھ�Ń ىسك ے�Ņٔ�آ — ا�Ġا�Ń�Ġ ہلومراĠ3 محŃح ے�Ņل ےك مارہا

۔ں�Ņرك لامع�Ħسا ہلومراĠ3 محŃح مارہا ے�Ņل ےك ے�Ġرك لح وك لٔ�اسم ے�Ņٔ�آ — ا�Ġرك ماك ھ�Ħاس ےك مارہا
Ħمام� Ŀسوھ� ŋحŅ�Ġا وك ںورŅاس ک�Ħھكر ھ�Ġٔ�آ — ا�Ņے� ŋر�Ġلس ،مرĠ�Ŀرد، īسĠح ےك مارہا روا ک�Ńاسح اك محŃل ٮĹٔ�اكŅ۔ں�

ں�Ņرك لامع�Ħسا وك ںو�Ħا�Ń ىٔ�وہ ىھك�Ņس ے�Ņٔ�آ :E ہصح
�ĦحاصĠو ىك ےصح

G وك حŚوس ى�ŋ�Ġا ےس �Ġ�Ŀو�Ņ ىرو�ŋ وك ءا�Ńلط ،ں�Ņم ےصح ىرحĠآĹرك وكĠوم اك ے�Ħ3لم عĦ۔ےہ ا� ŋوحĠہك� Ņا ہ�Ņم ک�ĠحĦس رص�Ņك�īسĠےہ ں Ńےك سح Ńدع� 
Gاوس ےك �Ġ�Ŀٔ�او�ŋ ک�Ņحŋ ا�Ņ لوكĹ ںĠسīك�Ņس ىٔ�وك ںاہ�Ņ ے�Ņل سا ،ےہ ى�Ħوہ ص�ŅحĠسĦ�ī ىك ما�Ħ�ĦحĠا ےك ىٔ�اكاĦٮ Ġہ�Ņہ ں�Ņ۔ں�

ٯĦا�Ńسا
۔ں�Ņرك لامع�Ħسا ہ�Ħ3Ńر ىحطس روا محŃح ے�Ņل ےك ے�Ġرك لح وك لٔ�اسم ے�Ņٔ�آ — محŃح روا ہ�Ħ3Ńر ىحطس
۔ں�Ņرك لامع�Ħسا اك �Ġ3Ħا�īك روا محŃح ے�Ņل ےك ے�Ġرك لح وك لٔ�اسم ے�Ņٔ�آ — �Ġ3Ħا�īك روا محŃح



3. حجم اور گرافنگ - آئیے مسائل کو حل کرنے کے لیے حجم اور گرافنگ کا استعمال کریں۔



•

•

اکائی 6: محدداتی ہندسہ
دصĦ2م اك ىٔ�اكا
ىسد�Ġہ ےس ٮĦاددحم ،ٮĦاواسم ىك ںور�Ņكل ىدومع و ىرĠاو�Ħم ،ٮĦاواسم ىك ىĠ3اكم عِطĦ3 روا ںورٔ�اد ،رك ھحŃمس ٮĦ�EعاĦ�Ġ2 وك ںو�Ņل�Ņد�Ħ�Ń ہ�Ńلط
Ħ3ĠصŅےك ںو� ī�Ńو�Ħو روا ،ٮĠرĠطسوا ى� ŋرك ماك ر�Ħہ ے�Ņروا ،ں� Ņلا ںو�ŃحŃہ و ار�Ġم وك ہسد�E�Ħہ ے�Ņ۔ں�

�ĦحاصĠو ىك ىٔ�اكا
ىك ںĠحŃ اكĹوہ ا�Ņك ڡĠرص ں�Ņم ے�Ġرك ہعلاطم اك رامسī و دادعا کر�Ņ�Ŀمو�ŅحŃ سروك ر�Ħ ہدا�ŅرĠ ے�Ġ ءا�Ńلط ،ےلہ�ŋ ےس ے�Ġرك عورسī وك �Ġ�Ŀو�Ņ سا ىو�Ħسم رĠ�Ņ�Ġ )ںا�Ņل�Ņد�Ħ�Ń ں�Ņم 8 دŅ�ĿركĹ ر�ŋ روط صاحĠ( ں�Ņہ ےھك�Ņد رامسī و دادعا ر�ŋ دĿركĹ ے�Ġ ءا�Ńلط ،مہا�Ħ ۔ےہ ىك ں�Ņہ�Ġ ے�Ġ ٮĦاددحم �ĦحاصĠو ٔ�
G ر�ŋ )ں�Ņم رĠسروك ےلھحŋ�ŋ( ٮĦاددحمĠ�Ņم روا ں�Ġح�Ġى� Ġد طوطحŅہ ےھك�Ņ۔ں� Ņہ� Ņو�Ġ�Ŀ� رآوكĿدŅ�Ġ�Ņ�Ŀ� ŃحŅمو�Ņ�Ŀےك ىر� Ĺل ےك ہعلاطم ےس ىٔ�ارہكŅے� ۔ےہ ا�Ħرك اھ�Ŀكا ھ�Ħاس ےك ھحŃمس ىĠ��ٔ ىك ںĠا وك ے�ŃرحĦ�Ń ےك ںولاس ےلھحŋ�ŋ ےك ہ�Ńلط ےس سروك سا

ŋےلہ� ŋحĠسا د�Ńا�Ħٯ ŃاہحĠم رŅوہ ں�Ġىلاو ے� Ħ�Ńد�Ņل�Ņاك ںو� Ńٔ�احĠل ہرŅ�Ħہ ے�Ņلط ۔ں�Ńا وك ءا�Ņک� Ġ��ٔرآوك ےĿدŅ�Ġ�Ņ�Ŀ� Ŀار�Ġس�Ġ2مراŅ�īسĠں Ġو�Ŀ�Ņ�īسĠماس اك ںĠرك ا�Ġا� ŋ�ĿرĦا�  x, y) → ( x+a ,  y+b )( ءا�Ńلط ۔ےہ ا�ĦرĿوحŃ ےس لاعĠ3ا وك ںو�Ņل�Ņد�Ħ�Ń وحŃ ےہ ŃحŅےس� Ħ3سا اك دعاوĦرك لامع�Ħو دادعا ۓ�وہ ے� īوك رامس Ħ�Ńد�Ņرك ل�Ħے� ے�Ħرك �Ń�Ħا�ī ہو ۔ں�Ņرك طو�Ńرم وك دعاوĦ3 ےلاو ے�Ġرك را�Ħ�Ņ وك ںĠا ہكا�Ħ ں�Ņہ ے�ĦرĿوحŃ وك ںوŅ�Ġ2رع�Ħ ىسد�Ġہ ىك ؤ�Ņ�Eھ�ŋ لكسī مہ روا ىساكع روا ں�Ņہ اك ى�īل�īم( ہ�ŅوارĠ ،)ےع�ŅردĠ ےك ہلٔ�سم اك ٮīروعĠا�Ġ3Ņ�ī( ہلصاĠ3 ں�Ņم سحŃ ۓ�وہ ے�Ħرك لامع�Ħسا اك ل
Gد�Ħسا ،ں�Ņہ Ń�Ħ5اط�Ħم ا�Ņ ہ�Ńاسīم ءا�Ņسīا ہك ں�Ņہ ۔ں�Ņہ لماسī ں�Ņ�Ġ2Ņرع�Ħ ىك ںو�Ņل�Ņد�Ħ�Ń روا ،)ےہ ا�ĦاحŃ ا�Ņك ٮŃاسح ۓ�وہ ے�Ħرك لامع�Ħسا

ے�Ņ�Ħل ہرĠٔ�احŃ اك 
Gو�Ńار�ŋ�Ņ روا ںورٔ�اد ےع�ŅردĠ ےك ک�Ņ�Ġع ىك ےلصاĠ3 ءا�Ńلط ۔ےہ رĠوكرم ر�ŋ ے�Ġا�Ń�Ġ ں�Ħ�Ņاواسم ےس ںوŅ�Ġ2رع�Ħ ہعومحŃم �EكĹا اك ٯĦا�Ńسا 
Gو�Ńار�ŋ�Ņ ک�Ņا روا ،ےہ �Ņ�Ŀس اك س�Ġ�Ŀٔ�او�ŋ ر�ŋ ےلصاĠ3 ىہ ک�Ņا ےس رĠكرم ۓ�كĹ ےŅ��ٔد ک�Ņا ہرٔ�اد ک�Ņا ۔ں�Ņہ ŋٔ�او�Ġ�Ŀس اك س�Ņ�Ŀ� ےہ Ńا وحŅد ک�Ņ��ٔے Ĺۓ�ك
Ġ�Ħ2ہط )Ġ3روا )سكو G
�ٔĠں )Ŀرٔ�ادŅك�Ŀا ۔ےہ ىواسم ےس )سكر�Ġں Ħرع�Ņ�Ġ2ىك ںو Ń�Ġ�Ņدا� ŋلط ،ر�Ńا ءا�Ņل ےك ےرٔ�اد ک�Ņا ے�Ņاواسم ىمومع ک�Ħٮ Ħ�Ņرك را�Ħے� ۔ں�Ņہ ے�Ħرك ىكĹد�Ġٔ�ام�Ġ ىك 
Gو�Ńار�ŋ�Ņ صوصحĠم وحŃ ں�Ņہ ے�Ħھكل ں�Ħ�Ņاواسم ہو روا ،ں�Ņہ

Ņو�Ġ�Ŀ� رآوكĿدŅ�Ġ�Ņ�Ŀ� ī�Ńو�Ħآ ےك ٮĹآ ےكĹےك Ń�ĿهرĦلط ۔ےہ ا�Ńا ءا�Ņک� G
�ٔĠاواسم ےك ںĦىك ٮ ŋٔ�او�Ġ�Ŀ�-ĿاولهدĠں īلكس Ń�Ġا�Ħہ ے�Ņےك سا ۔ں� Ńہو دع� ĿاولهدĠ�Ņےك ں� 
G وك ٮĦاروص�Ħ ےك ىل�Ņد�Ħ�Ń ں�Ņم ںو�Ħو�ī�Ń ،ں�Ņہ ے�Ħرك �Ń�Ħا�ī روا ے�Ħھكل ںا�Ņٔ�ارآ سا�Ħ3Ņ ں�Ņم ےرا�Ń ےك ںور�Ņكل ےرĿھك روا ىرĠاو�ĦمĹرك وكĦہ ے�Ņہو ۔ں� 
Gا�ŅحĠ ںĠاĦےرسود وك ٮ ī�Ńو�Ħںو� ŋر� G
Ĺرك وكĦہ ے�Ņں�، ŃحŅہك ےس� ŋرد ىك روكوحŃہح Ń�Ġرك ىد�Ġاواسم ہو روا ،ا�Ħ�Ņہداس ےك ں� Ġ�Ġرك لح وك ںوماطĠے� ۔ں�Ņہ لماسī ٮĦاواسم ىحŃرد ود روا ٮĦاواسم ىطحĠ ں�Ņم ںĠحŃ ں�Ņہ ے�Ħرك لامع�Ħسا اك ڡĠاركĹ ے�Ņل ےك

Ņو�Ġ�Ŀ� ا ےكĠحĦ�Ħما� ŋلط ،ر�Ńوك ںوصح ءا� Ħ�Ħ2سŅرك م�Ġو دادعا ،ے� īوك رامس ŋ�Ņام�Ġرك ہ�Ġم روا ،ے�īل�ī� م ےكŅ�ĿدŅ�Ġ�Ġا ےك رĠ�Ħ�Ġ2اĠہص ŋٔ�او�Ġ�Ŀوك س� Ħ�E�īس ىٔ�ك دع�Ń ےك سا ۔ں�Ņہ ے�ĦاكĹل ہ�ŋ�Ħ اك س�Ġ�Ŀٔ�او�ŋ عاطĠ�Ħ2ا ےك ىٔ�احĠ�ŋوا ىك �īل�īم ک�Ņا ءا�Ńلط ۔ں�Ņہ ے�Ħرك لامع�Ħسا اك طسوا ى�ĠرĠو ے�Ņل ےك ے�Ġرك ٔ�
G رلو�Ņ وحŃ ں�Ņہ ںا�ŅمركĹرس ىرا�Ħ�ŅحĠاĠرط ىك ںĠڡ Ņا� Ń�ĠعŅر� ĠحE� Ņا� Ħہہ� ŋحĿےهر Ġ3رīس Ń�Ġد�Ņىك ںا� Ħمع�Ņو روا ر�ĠحاصĦ� ےك ĠردŅاواسم ےع�Ħ�Ņں� G
�ٔĠںو� ۔ں�Ņہ ى�Ħرك سŋ�Ņ�ī ے�Ħسار Ġ1ل�ĦحĠم ڡĠرط ىك ے�Ġرك Ħ5سīم ىك
ىك ا�Ġ�Ņد ىĦ2Ņ�Ħ2ح ہو ہك�Ġو�Ņك ،ں�Ņہ ے�Ħرك ٯĦ�Eطا اك ھحŃمس ى�ŋ�Ġا ں�Ņم ےرا�Ń ےك ںولصاĠ3 ں�Ņم ىو�Ħسم روا ںĠاولهدĿ ءا�Ńلط ،ں�Ņم Ń�Ħ5س ىرحĠآ ٔ�
Nazca G ں�Ņم لاح�ĦروصĠوك ںو� Ħ�E�īرك سĦہ ے�Ņ۔ں�
ںا�Ņل�Ņد�Ħ�Ń ں�Ņم رĠاہحA: Ń ںĠسīك�Ņس
دصاĦ2م ےك ےصح
۔ں�Ņرك سكعر�Ń ےك ںĠا روا ہ�ĠرĠاوم ں�Ņہ ں�Ņہ�Ġ ےس ں�Ņم ںو�Ġود وحŃ روا ،ںو�Ņل�Ņد�Ħ�Ń ىك �Ħل�īامم ،ںو�Ņل�Ņد�Ħ� Ħ�ŃحĠس

Ħ�Ńد�Ņل�Ņوك ںو� Ġ3Ġك�īسĠروط ےك ں ŋر� Ń�Ņا�Ġرك ںŅں� Ńسم وحĦم ىو�Ņں� ŋٔ�او�Ġ�Ŀا وك س�Ġں ŋ�Ŀ� روط ےك ŋل ر�Ņ�Ħہ ے�Ņےرسود روا ں� ŋٔ�او�Ġ�Ŀوك س� ۔ں�Ņہ ے�Ņ�Ħد ر�ŋ روط ےك �ŋ�Ŀ ٮĿؤآ
�ĦحاصĠو ىك ےصح
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یہ حصہ تبدیلیوں کو تفاعل کی ایک قسم سمجھنے پر ہے۔ طلبہ پہلے سابقہ اکائیوں کا کام یاد کرتے ہیں اور مسئلۂ فیثاغورث سے قطعات کی لمبائیاں معلوم کرکے مستوی محددات کی صلب تبدیلیوں کو جوڑتے ہیں۔ پھر تبدیلیوں کی تفاعلی علامت سیکھتے ہیں: )b+y ,a+x( → )y ,x( کو انتقال، )yk ,xk( → )y ,x( کو پیمانہ عامل k والا ہم شکل پھیلاؤ، اور )y- ,x( → )y ,x( کو انعکاس پہچانتے ہیں۔ جدولوں اور شکلوں سے مستوی محددات کی تبدیلیوں کے اپنے تفاعلی قواعد بھی بناتے ہیں۔ آخر میں تبدیلی کے تفاعلات کا موازنہ کرکے طے کرتے ہیں کہ وہ صلب تبدیلی، مشابہتی تبدیلی یا ان میں سے کوئی بھی نہیں ہیں۔
        

ٯĦا�Ńسا
۔ں�Ņرك سīسīوك ىك ںو�Ņل�Ņد�Ħ�Ń ھ�Ħاس ےك ٮĦاددحم ے�Ņٔ�آ - ںا�Ņل�Ņد�Ħ� Ħ�ŃحĠس ں�Ņم ىو�Ħسم
Ħ�Ńد�Ņل�Ņںا� Ńروط� Ġ3Ġك�īسĠ�Ġٔ�آ - رŅے� Ħ�Ńد�Ņل�Ņاوم اك ںو�ĠرĠا ہ�Ġ3رك ےس لاعĦہ ے�Ņ۔ں�
Ħ�Ńد�Ņل�Ņا ىك ںو�Ħ3ٔ�آ - ماسŅا ے�Ġں Ħ�Ńد�Ņل�Ņاك ںو� Ħ�ŃحĠرŅرك ہ�Ņں� Ńم وحĦاط�Ń�Ħ5 م رواīاسŃو دادعا ہ� īرامس ŋ�Ņرك اد�Ħہ ى�Ņ۔ں�

س
Gو�Ńار�ŋ�Ņ روا ،ےرٔ�اد ،ےلصاB: Ġ3 ںĠسīك�Ņس
دصاĦ2م ےك ےصح
۔ں�Ņٔ�اكĹل ٮŃاسح اك رطĠ1 Ħ3ص�Ġ روا رĠكرم ےك ےرٔ�اد ےك رك لمكم وك ع�Ńرم
Ġ3Ņ�īا�Ġروعīسا اك ہلٔ�سم اك ٮĦرك لامع�Ņاواسم ں�Ħا ٮŅک� ŋ�Ņار�Ńو�G
۔رطĠ�Ġ سŋ�Ņ�ī ےك سكر�Ŀكرٔ�ادĿ روا سكوĠ3 ےك سا ے�Ņل ےك 
�ĦحاصĠو ىك ےصح
Ņروا ںورٔ�اد ہصح ہ� Ħ3اكم عطĠ3اواسم ىك ىĦو ٮ ĹاركĠىك ڡ ĠصوصحŅا�Ħٮ ŋاس ۔ےہ ر�Ń�Ħ2ٔ�اكا ہŅم ںو�Ņلط ں�Ńہ� Ġد وك ےرٔ�اد ے�Ņے� Ĺكرم ۓ�كĠےس ر Ńار�Ńر� Ġ3ےلاو ےلصا Ġ�Ħ2م اك طاŃاہك ہعومح Ħلٔ�سم ےسا ۔اھ�Ĳہ Ġ3Ņ�īا�Ġروعīےس ٮ ŃوحĿرك ر Ġص�Ġ1 Ħ3رط r كرم رواĠر )h, k( ىمومع ىك ےرٔ�اد ےلاو
 x-h )² + ( y-k )² = r² ( ٮĦاواسم Ń�Ġا�Ħہ ے�Ņ۔ں� ŋرھ� Ħ�Ħ2سŅىم� ĠصاحŅ�Ħ� ارہدĦع ىدح ود ۓ�وہ ے�Ńرا�Ħرم ےك ٮŃرم لمكم وك ع�Ńع ىدح ہس ع�Ńرا�Ħٮ روا ں�Ņہ ے�Ħرك مولعم لĦ�Ħ2سم ٮŃولطم ے�Ņل ےك ے�Ġرك لمكم ع�Ńرم ۔ں�Ņہ ے�Ħلد�Ń سكعر�Ń ےك سا روا ں�Ņم  x² + y² + ax + by +  c = 0   وك
رہ اك سا ۔ں�Ņہ ے�Ħھك�Ņد ،ىداہ طِحĠ روا ہروŃ�ٔ لومسŃ�ī ،ٮĦا�ŅصوصحĠ ىĠ3اركĹ ىك ىĠ3اكم عطĦ3 رھ�ŋ ۔ں�Ņہ ے�Ħلاك�Ġ رطĠ1 Ħ3ص�Ġ و رĠكرم رك ھكل ہرا�Ńود
Ġ�Ħ2ہط Ń�ٔروا ےرو Ġےس ىداہ طِح Ńار�Ńر� Ġ3ےلصا ŋروا ،ےہ ر� Ņىہ� ĠصاحŅ�Ħ� ىك سا Ħرع�Ņ�Ġ1 Ń�Ġكس ںĦآ ۔ےہ ى�Ġم رحŅلٔ�سم ں�Ĳہ Ġ3Ņ�īا�Ġروعīےس ٮ Ġ�Ħ2روا ےط Ń�ٔاك ےرو Ġ3ہلصا Ġرك لاك� Ġ�Ħ2روا ےط Ġىدومع ےك ىداہ طِح Ġ3اوم ےس ےلصاĠرĠرك ہ�Ħہ ے�Ņا ۔ں�Ġں Ġ3ىك ںولصا Ńار�Ńا ےس ىر�Ġ3Ħ2ى Ġےلاو ىداہ طِح Ħ3عط ۔ں�Ņہ ے�Ħھكل ٮĦاواسم ىمومع ىك ىĠ3اكم

ٯĦا�Ńسا
Ġ3ٔ�آ — ےرٔ�اد روا ےلصاŅل ےك ےرٔ�اد ے�Ņا ے�Ņاواسم ک�Ħٮ Ń�Ġٔ�ا�Ņ۔ں�
۔ےہ ا�Ħكس وہ ےس�Ņك ےس ں�Ħ�Ņاواسم ےك ںوĦ2لح Ħ5لع�Ħ اك داد�Ņٔ�احŃ ىم�ŅسĦ�Ħ2 ہك ں�Ņہ ے�Ħھك�Ņد ے�Ņٔ�آ - ےĦ2لح روا ع�Ńرم
۔ں�Ņھكل ہرا�Ńود وك ں�Ħ�Ņاواسم ے�Ņل ےك ے�Ġرك سī�Ħ�E رطĠ1 Ħ3ص�Ġ روا رĠكرم اك ےرٔ�اد ے�Ņٔ�آ — ا�Ġرك لمكم وك ع�Ńرم
Ġ3روا ےلصا ŋ�Ņار�Ńو�G
ٔ�
G ىٔ�كĹ ىد روا ہطĠ�Ħ2 ۓ�كĹ ےŅ��ٔد ک�Ņا وحŃ ں�Ņہ ے�Ħرك ہ�ŅرĠحĦ�Ń اك �Ņ�Ŀس ےك س�Ġ�Ŀٔ�او�ŋ ے�Ņٔ�آ - سĠا ےس ںŅىہ ک� Ġ3ےلصا ŋہ ر�Ņ۔ں�
۔ں�Ņھكل ٮĦاواسم ے�Ņل ےك 
Gو�Ńار�ŋ�Ņ ے�Ņٔ�آ — سĠ3اركĹ روا ں�Ħ�Ņاواسم

ا�Ġرك �Ń�Ħا�ī ر�ŋ روط ىٔ�ار�ŃحŃلا وك رĠمو�Ņھ�Ħ کر�Ņ�Ŀمو�ŅحC: Ń ںĠسīك�Ņس
دصاĦ2م ےك ےصح
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1.

ایک لائن سیگمنٹ پر ایک پوائنٹ کے محددات کا حساب لگائیں جو سیگمنٹ کو دیئے گئے تناسب میں تقسیم کرتا ہے۔

۔ں�Ņٔ�اكĹل ٮŃاسح اك �Ġ�Ŀٔ�او�ŋ ںĠسīك�Ņسر�Ġ�Ŀا ےك رŅ�Ġ�ĠدŅ�Ŀم ےك �īل�īم G
�ٔĠل ےك ںو�Ņاواسم ے�Ħ�Ņاك ں� Ħع�Ņ�Ġرك ںŅا ،ں�Ņد ک�Ņے� Ĺۓ�ك Ġ�Ħ2ےك ہط ĠردŅےع�، Ńىد وح Ĺىٔ�ك G
�ٔĠم ےك ںĦاو�Ġىر Ņھك ا�Ŀہ ےرŅ۔ں�

�ĦحاصĠو ىك ےصح
ٔ�
G ءا�Ńلط ،ےلہ�ŋ ےس �Ńس ۔ں�Ņہ ے�Ņ�Ħد ہحŃو�Ħ ر�ŋ ے�Ġرك �Ń�Ħا�ī ر�ŋ روط ىر�ŃحŃلا وك ٮĦا�ŅرطĠ�Ġ ىسد�Ġہ ءا�Ńلط ،ں�Ņم ںĠسīك�Ņس ساĠےك ں ŋٔ�او�Ġ�Ŀ�-ĿاولهدĠں Ġ3ا وك مراŋ�Ġےس ماك ے� G
�ٔĠا ےك ںو�Ġ�Ħ�Ħ2اس ےك لاĦھ� ŃوحĿرĦہ ے�Ņ۔ں� ŋہو رھ� Ņہ� īا�Ń�Ħ� ركĠل ےك ے�Ņآ وك ماك سا ے�Ĺےك Ń�ĿاهرĦہ ے�Ņم ہك ں�Ħاو�Ġكل ىرŅںور� 
Gاو ڡĠارطا داصĦ�Ġم ر�ŋ ںورĿوحŃ ود ےك طوطحĠ ىرĠاو�Ħم ہك ں�Ņہ ے�Ħرك �Ń�Ħا�ī رھ�ŋ ءا�Ńلط ۔ےہ ںĠاولهدĿ ىہ ک�Ņا ں�Ņم ŋا روكوحŅم ک�Ħاو�Ġا ىرG
ĠصE�ع 1- راواد�ŋ�Ņ ىك ں�Ġ�ŅاولهدĿ ا�Ņ ،ں�Ņہ Ġ1لاحĠم ےك ےرسود ک�Ņا ں�Ġ�ŅاولهدĿ ىك ںور�Ņكل ےرĿھك ہك ں�Ņہ ے�Ħرك �Ń�Ħا�ī ءا�Ńلط ،دع�Ń ےك سا ۔ے�Ņہاحŋ ا�Ġوہ ںĠا�Ġ ود ہك ےكس احŃ ا�Ņك رہاطĠ ہ�Ņ ہكا�Ħ ں�Ņہ ے�Ħرك ٯĦ�Eطا اك ٮĦا�ŅرطĠ�Ġ ں�Ņم ےرا�Ń ےك ںور�Ņكل ىرĿھك روا ىرĠاو�Ħم ءا�Ńلط دع�Ń ےك سا ۔ے�Ņہاحŋ ى�Ġوہ ٔ�
G رŅ�Ġ�Ņ��ٔلوكĠ�Ņں� Ńا وحŅىہ ک� G
�ٔĠں ŋھك ر�Ŀہ ىرŅا ں�Ņم ےك ےرسود ک�Ħاو�Ġہ ىرŅلط ۔ں�Ńءا� ŋسم رھ�Ħاددحم ىو�Ħم ٮŅم ں�Ġح�Ġى� Ġٔ�اعم اك طوطحĠہ� اك ہلٔ�سم اك ٮīروعĠا�Ġ3Ņ�ī ے�Ņل ےك ے�Ġرك سī�Ħ�E س�Ġ�Ŀٔ�او�ŋ ہو ۔ں�Ņہ ے�Ņ�Ħل ہرĠٔ�احŃ اك ٮĦاماĦ2م ےك عطاĦ�Ħ2 ےك ںور�Ņكل روا ںورٔ�اد ہو ہك�Ġو�Ņك ،ں�Ņہ ے�Ħرك ٔ�
G وحŃ ں�Ņہ ے�Ħرك لامع�ĦساĠود ےرٔ�اد روا ںĠںو� ŋر� ŋ�Ŀہ ےرŅ۔ں� ŋہو رھ� ĿاولهدĠروا ں Ġ3Ņ�īا�Ġروعīےك ہلٔ�سم اك ٮ Ńم ےرا�Ņں� Ħھ�Ņرو�Ņم�Ġوك ر ŃاہحĠم رŅں� ŋرد وك روكوحŃہح Ń�Ġرك ىد�Ġل ےك ے�Ņے� G
Ĺرك وكĦہ ے�Ņےك سا ۔ں� Ńلط ،دع�Ńءا� Ħ�Ġسا�Ń� ٔ�اعم اكĠرك ہ�Ħہ ے�Ņك ،ں�Ņو�Ġو ہو ہك�ĠرĠسا اك طسوا ى�Ħلامع� 
G وك ہŅ�Ħ2رط سا ىھ�Ń ے�Ņل ےك ے�Ġرك ںŅ�Ġع�Ħ اك Ņ�Ġ1رع�Ħ طو�Ńرم ىك ؤ�Ņ�Eھ�ŋ لكسī مہ ہو ۔ں�Ņہ ے�Ħرك م�ŅسĦ�Ħ2 وك ںوصح ۓ�وہ ے�ĦركĹرك وكĦہ ے�Ņ۔ں� وك رĠمو�Ņھ�ī� Ħل�īم ىĠ3اصĠا ہو ہك�Ġو�Ņك ےہ عĦ3وم اك ے�Ġرك ٯĦ�Eطا اك ماك ھ�Ħاس ےك ہلٔ�سم اك ٮīروعĠا�Ġ3Ņ�ī روا ں�Ġ�ŅاولهدĿ سا�ŋ ےك ءا�Ńلط ،ں�Ņم رحĠآ ۔ں�Ņہ ے�Ħرك �Ġ3Ħا�Ņرد
ٯĦا�Ńسا
ٔ�
G ڡĠآ ں�Ħ�ŅاواسمĠ�Ġٔ�آ — رŅاواسم ے�Ħ�Ņں� G
�ٔĠىك ںو� ŋاھحĠں Ń�Ņ�Ġرك ںŅ۔ں� ٔ�
G ىرĠاو�Ħم ں�Ņم ٮĦاددحم ىو�Ħسم ے�Ņٔ�آ — ں�Ņر�Ņكل ىرĠاو�Ħم ں�Ņم ىو�ĦسمĠىك ںو� ŋاھحĠں Ń�Ņ�Ġرك ںŅ۔ں� ŃاہحĠم رŅھك ں�Ŀكل ىرŅر�Ņٔ�آ — ں�Ņھك ے�Ŀكل ےرŅےك ںور� ĿاولهدĠ�Ņاك ں� Ħ�ŃحĠرŅرك ہ�Ņ۔ں�
Ņس ہ�Ń� G
�ٔĠں ŋٔ�آ - ےہ ر�Ņم ے�Ħاو�Ġھك روا ىرĿود ےرĠكل ںو�Ņاس ےك ںور�Ħرك ماك ھ�Ņ۔ں� ٔ�
G س
Gو�Ńار�ŋ�Ņ روا ےرٔ�اد ہك ں�Ņہ ے�Ħھك�Ņد ے�Ņٔ�آ - س�Ġ�Ŀٔ�او�ŋ ںĠسīك�Ņسر�Ġ�ĿاĠاس ےك ںو�Ħك ھ�Ņےس� Ħرك لماع�Ħہ ے�Ņ۔ں� ۔ں�Ņرك لامع�Ħسا ٮĦاددحم ے�Ņل ےك ے�Ġرك ى�Ġ�ĦكĹ ىك ہ�Ħ3Ńر روا ط�Ņحم روا ے�Ġرك �Ń�Ħا�ī وك رĠم�Ņرو�Ņھ�Ħ ے�Ņٔ�آ — ٮĦو�Ņ�Ġ�Ņ�Ŀ� ī�ŃدĿرآوك

۔ں�Ņرك م�ŅسĦ�Ħ2 وك ںوصح ۓ�وہ ے�Ħرك لامع�Ħسا اك �Ńسا�Ħ�Ġ روا طسوا ے�Ņٔ�آ — طسوا ى�ĠرĠو
ٔ�
G ىصوصحĠ ے�Ņٔ�آ — طسوا ى�ĠرĠو ں�Ņم �īل�īمĠم وك ںوصح ےك ںīل�ī� مŅں� Ħ�Ħ2سŅرك م�Ņ۔ں� ۔ں�Ņہ ے�Ħرك ںŃ�Ņ�Ġ ںĠاھحŋ ىك ںوصح صاحĠ د�ŅرĠم ں�Ņم �īل�īم ے�Ņٔ�آ - ں�Ņر�Ņكل ں�Ņم �īل�īم

ں�Ņرك لامع�Ħسا وك ںو�Ħا�Ń ىٔ�وہ ىھك�Ņس ے�Ņٔ�آ :D ہصح
�ĦحاصĠو ىك ےصح
دع�Ń ےك سحŃ ےہ ہصح رص�ĦحĠم ہ�Ņ ۔ےہ ا�Ħلم عĦ3وم اك ے�Ġرك لامع�Ħسا وك ںو�Ħا�Ń ىٔ�وہ ىھك�Ņس ں�Ņم ىٔ�اكا ىرو�ŋ وك ہ�Ńلط ں�Ņم ےصح ىرحĠآ سا 
Gاوس ےك حĠ�ŚاحŃ ى�Ġا�Ņمرد ا�Ņ ڡĠادہا ىم�Ņلع�Ħ کĹلا ےك ےصح سا ے�Ņل سا ،ےہ ى�Ħوہ حĠ�ŚاحŃ ىك ما�Ħ�ĦحĠا ےك ىٔ�اكاĦٮ Ġہ�Ņہ ں�Ņ۔ں�

ٯĦا�Ńسا
۔ں�Ņرك لامع�Ħسا اك ىر�Ņ�Ŀمو�ŅحŅ�Ġ�Ņ�Ŀ� ŃدĿرآوك ھ�Ħاس ےك لاح�Ħروص ىك ا�Ġ�Ņد ىĦ2Ņ�Ħ2ح ے�Ņٔ�آ — ا�Ġرك ٯĦ�Eطا اك ط�Ņحم روا ہ�Ħ3Ńر ر�ŋ ىو�Ħسم
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اکائی 7: دائرے
دصĦ2م اك ىٔ�اكا
و ى�Ġورد�Ġا ےك �īل�īم ،روكوحŋ ىرٔ�اد ،سامم ،ے�ŅوارĠ ىط�Ņحم و ىرĠكرم ،ں�ŅسوĦ3 ،ر�Ħو :ں�Ņہ ے�ĦحĠ�ŋاحŃ ٮĦا�ŅصوصحĠ ىسد�Ġہ ىك ںورٔ�اد ہ�Ńلط ۔ٮŋام ںŅ��ٔĠدŅ�Ŀر روا ىٔ�ا�Ńمل ىك سوĦ3 ،ہ�Ħ3Ńر اك عاطĦ3 ،ےرٔ�اد ىط�Ņحم

�ĦحاصĠو ىك ىٔ�اكا
ےك ے�Ġرك لح وك لٔ�اسم ے�Ġ ءا�Ńلط ،ں�Ņم 7 دŅ�ĿركĹ ۔ں�Ņہ ے�Ħرك ںŃ�Ņ�Ġ ںĠاھحŋ ےس ى�Ń�Ņ�Ġ ک�Ņرا�Ń ہدا�ŅرĠ وك ىر�Ņ�Ŀمو�ŅحŃ ىك ںوĦ2لح ءا�Ńلط ں�Ņم �Ġ�Ŀو�Ņ سا ٮĦار�Ņمع�Ħ ىسد�Ġہ ىمسر ے�Ġ ءا�Ńلط ،ں�Ņم عورسī ےك سروك سا ۔ں�Ņہ ے�Ņك لامع�Ħسا ےلومراĠ3 ےك ط�Ņحم اك ےرٔ�اد روا ہ�Ħ3Ńر ےك ےرٔ�اد ک�Ņا ے�Ņل روا ںو�Ħراہم ںĠا �Ġ�Ŀو�Ņ ہ�Ņ ۔ا�Ņك �Ń�Ħا�ī وك ٮĦا�ŅرطĠ�Ġ ں�Ņم ےرا�Ń ےك ںو�ŅوارĠ روا ںور�Ņكل روا ،ا�Ņك ہعلاطم اك ل
Gد�Ħسا �Ńسا�Ħ�Ġم روا �Ħل�īامم ،ں�Ņك
Ħاروص�Ħٮ ŋسا ر�Ħلا ۔ےہ راو�ŃحŃم 2 ار�Ņسا ،ں� Ņو�Ġ�Ŀ� مŅس ں�Ņےھك� Ĺۓ�ك Ħاروص�Ħددم ٮĹںوہ راك Ĺك ےكŅو�Ġلط ہك�Ńم وك ہرٔ�اد ىٔ�اكا ءا�īل�īا ى�Ġ3ےس لاع ŃوحĿرĦہ ے�Ņ۔ں�
ىرĠكرم ہĦ2لع�Ħم ے�ŋ�Ġا ے�ŅوارĠ طاحم ہك ں�Ņہ ے�Ħرك ہدہاسīم ہو رھ�ŋ ۔ں�Ņہ ے�Ħرك Ņ�Ġ1رع�Ħ ىك "ہ�ŅوارĠ ىرĠكرم" روا "سوĦ3" ،"ر�Ħو" ےلہ�ŋ ءا�Ńلط
ĠوارŅےك ںو� Ġص�Ġ1 وہĦہ ے�Ņم روا ،ں�Ħاط�Ń�Ħ5 وĦم روا ںور�Ħ�īاسŃم ہ�īل�īم ےك ںو�Ħلع�Ħ5 ī�Ńو�Ħھكل ٮĦہ ے�Ņم ىٔ�اكا سا ۔ں�Ņلط ں�Ńسامم ےك ںورٔ�اد ءا� Ńىھ� Ń�Ġا�Ħہ ے�Ņا روا ں�ŋ�Ġسا ے� ī�Ńو�Ħسا وك ٮĦرك لامع�Ħہ ے�Ņسامم ہك ں�، Ġ�Ħ2طĲہ Ħسام� Ħھك ک�Ņ�Ġ�ŋےح Ĺۓ�ك Ġص�Ġ1 Ħ3رط ŋوہ دومع ر�Ħ۔ےہ ا�

وك ھحŃمس ى�ŋ�Ġا ىك ںوصح ود ےرĿھك ےس ىٔ�اكا ہŃ�Ħ2اس ہو روا ،ں�Ņہ ے�Ħرك �Ń�Ħا�ī وك ٮĦا�ŅصوصحĠ ىك ںوروكوحŋ ى�Ħاركحŋ ءا�Ńلط ،دع�Ń ےك سا ں�Ņم �īل�īم ءا�Ńلط دع�Ń ےك سا ۔ں�Ņہ ے�Ħرك Ņ�Ġ1رع�Ħ ىك "ر�Ņ�Ġ�Ŀس مكرس" روا ں�Ņہ ے�Ħرك لامع�Ħسا ے�Ņل ےك ے�Ġا�ī� Ń�Ġل�īم ھ�Ħاس ےك ںورٔ�اد ہدسī ڡĠاوط ۔ں�Ņہ ے�Ħرك لامع�Ħسا اك ںوصح ود ےك ہ�ŅوارĠ ے�Ņل ےك ے�Ġا�Ń�Ġ ےرĠكرم ےك ںو�īل�īم روا ںوĦ2لح ۓ�وہ ےھكل

ىرĠكرم" ءا�Ńلط رھ�ŋ روا ،ں�Ņہ ے�Ħرك را�Ħ�Ņ ےŅ�Ħ2رط ےك ے�ĠاكĹل ٮŃاسح اك ىٔ�ا�Ńمل ىك سوĦ3 روا ںوĦ3�Eع کر�Ņ�Ŀمو�ŅحŃ ر�Ŀك�Ņس ءا�Ńلط ،ں�Ņم ےصح ےلكĹا
ĠوارŅر ىك ہ�Ņ�ĿدŅ�Ġں ŋ�Ņٔ�ام�īوك "س ĠوارŅےك ےرٔ�اد روا ہ� Ġص�Ġ1 Ħ3ےك رط ĠردŅےع� Ń�Ņا�Ġہدرك ں Ħ3مل ىك سوŃروط ےك ےصح ےك ىٔ�ا� ŋر� Ń�Ņا�Ġرك ںĦہ ے�Ņ۔ں� ۔ں�Ņہ ے�Ħرك اد�ŋ�Ņ ى�Ġاور ھ�Ħاس ےك ٮĦامادĦ3ا ںŅ�ĠدŅ�Ŀر ےكرك ماك ھ�Ħاس ےك ر�Ņكل ىددع ل�ŃدĿ روا ےكرك کĠ�ĹدŅ�Ŀسī وك ںوصح ےك ںورٔ�اد ہو


G وك ںورŅ�Ġحŋ ىٔ�وہ ىھك�Ņس ں�Ņم ےرا�Ń ےك ںوĦ2لح ے�Ņل ےك ے�Ġرك لح وك لٔ�اسم ں�Ņم ٯĦا�Ńس و ٯĦا�Ņس ءا�Ńلط ،ں�Ņم Ń�Ħ5س ىرحĠآĹرك وكĦہ ے�Ņ۔ں�

Gآ ى�Ħار�Ņمع�Ħ ۔ےكĹ ں�Ņرك ٮĦار�Ņمع�Ħ ىٔ�ك ءا�Ńلط ں�Ņم �Ġ�Ŀو�Ņ ساĦا اك ٮŅک� Ġا صاحĠ�Ħ�ĠاحŃٮ Ġىرورص Ġہ�Ņاك ۔ےہ ں�ĠعĠد Ħرك ہہ�Ġس روا ا�Ņك ےهد�Ġروا ےرا� ۔ں�Ņہ ےŅ�Ħ2رط لو�Ħ3Ń ل�ŃاĦ3 ںو�Ġود ں�Ņلاحŋ ىك سا�ŋمك
ےرٔ�اد روا ،ہ�ŅوارĠ ،ں�Ņر�Ņكل :A ںĠسīك�Ņس
دصاĦ2م ےك ےصح
۔ں�Ņرك ںŅ�Ġع�Ħ اك ںو�Ġام�ŋ�Ņ ےك ںوسوĦ3 روا ،ںو�ŅوارĠ ہد�Ġك ،ںو�ŅوارĠ ىرĠكرم ۔ں�Ņرك لامع�Ħسا اك Ħ5لع�Ħ ےك طوطحĠ ىسامم روا ںور�Ħو ،ںوسادر ے�Ņل ےك ے�Ġرك �Ń�Ħا�ī ے�ŅصĦ3Ġ ىسد�Ġہ
�ĦحاصĠو ىك ےصح
�Ńس ۔ےہ ا�Ħرŋ�Ŀ ا�Ġرك ا�Ġماس اك ماسĦ3ا ىĠ��ٔ ىك ءا�Ņسīا ى�Ħا�ŅصĠا�Ņر روا ںو�ŅوارĠ ہدرك ںĠا�Ń�Ņ ےس ڡĠرط ىك ںوĦ2لح وك ںوملع �Ńلاط ،ں�Ņم ےصح سا ےك ے�Ġھكل ٮĦو�ī�Ń ں�Ņم ےرا�Ń ےك ر�Ħو Ń�Ħ5اط�Ħم ں�Ņم ںوĦ2لح روا ں�Ņہ ے�Ħھكل ں�Ņ�Ġ2Ņرع�Ħ ىك "سوĦ3" روا "،ہ�ŅوارĠ ىرĠكرم" ،"ر�Ħو" ءا�Ńلط ،ےلہ�ŋ ےس ںا�Ņٔ�ارآ سا�Ħ3Ņ ں�Ņم ےرا�Ń ےك ٮĦا�ŅصوصحĠ ىك ںو�ŅوارĠ ہد�Ġك وك ںوŅ�Ġ2رع�Ħ ںĠا ءا�Ńلط دع�Ń ےك سا ۔ں�Ņہ ے�Ħرك لامع�Ħسا اك ھحŃمس ىĠ��ٔ ى�ŋ�Ġا ے�Ņل ٮĦا�Ġا�Ń�Ņ ں�Ņم ےرا�Ń ےك ںور�Ņكل سامم ىك ےرٔ�اد ا�Ńلط ،ں�Ņم رحĠآ ۔ں�Ņہ ے�Ħرك لامع�Ħسا ے�Ņل ےك ے�Ġرك را�Ħ�Ņ م�ŅہĦ�Ġ2 ىك ہ�ŅرطĠ�Ġ ہ�ŅوارĠ ہد�Ġك روا ے�Ġرك ۔ں�Ņہ ے�Ħرك ہ�ŅرĠحĦ�Ń اك ٮĦاĦ2لع�Ħ ںĠا�Ņمرد ےك ںو�ŅوارĠ ط�Ņحم دركĹ ےك ےرٔ�اد روا ،ںور�Ņكل سامم ،ںو�ŅوارĠ ىرĠكرم روا ں�Ņہ ے�Ħرك �Ń�Ħا�ī وك

ٯĦا�Ńسا
ٔ�
G ھحŋك Ħ5لع�Ħم ےس ںورٔ�اد ے�Ņٔ�آ — طوطحĠ ى�Ġح�Ġم روا ،ہ�ŅوارĠ ،ں�Ņر�ŅكلĠس ںŅ�ĹمكĠ�Ŀروا س� ĠوارŅو ىك ںو�ĠحاصĦ� ركĦہ ے�Ņ۔ں� ۔ں�Ņرك ہ�ŅرĠحĦ�Ń اك ںو�ŅوارĠ ے�Ń�Ġ ےس ںور�Ħو ے�Ņٔ�آ - ے�ŅوارĠ ۓ�وہ ےھكل
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ٹینجنٹ لائنز — آئیے ان لائنوں کو دریافت کریں جو بالکل 1 پوائنٹ پر ایک دائرے کو آپس میں جوڑتی ہیں۔


Gا ر�ī�Ņك :B ںĠسīك�ŅسĠصE�ےرٔ�اد روا ع
دصاĦ2م ےك ےصح
۔ں�Ņٔ�ا�Ń�Ġ ےرٔ�اد ہدسī ڡĠاوط روا ہد�Ġك ےك �īل�īم ک�Ņا
۔ں�Ņرك �Ń�Ħا�ī ٮĦا�ŅصوصحĠ ىك ںو�ŅوارĠ ں�Ņم روكوحŋ ۓ�وہ ےھكل ں�Ņم ےرٔ�اد
�ĦحاصĠو ىك ےصح

Gا ر�ī�Ņك ركŅ�Ĺد روا �īل�īم ملع �Ńلاط ،ں�Ņم ےصح ساĠصE�ىك ع ĠصوصحŅا�Ħاك ٮ Ħع�Ņ�Ġرك ںĠل ےك ے�Ņسا اك ںورٔ�اد ے�Ħس لامع�Ņھك�Ħہ ے�Ņس ۔ں�Ń� ےس ŋلاط ،ےلہ�Ń� اوط ملعĠڡ īاس ےك ںورٔ�اد ہدسĦرك ماك ھ�Ħہ ے�Ņں� Ħہكا� ĠوارŅىك ہ� ŋ�Ņٔ�ام�īروا س ŋىركح ŋىك روكوح ĠصوصحŅا�Ħٮ Ħ�E�īرك سŅسا ۔ں� ،ں�Ņہ ے�Ŀ�Ħاك وك ےرسود ک�Ņا ں�Ņم رĠكرم ےك ڡĠاوط ےك سا ر�Ŀك�Ņس ود ىدومع ںو�Ħ�Ņ�Ġ ےك �īل�īم ہك ے�Ņل ےك ے�ĠحĠ�ŋہ�ŋ ر�ŋ ےحĠ�Ħ�Ņ�Ń سا ءا�Ńلط دع�Ń ےك اك ےرٔ�اد ۓ�وہ ےر�ŅھكĹ ےك �īل�īم ک�Ņا ،ھ�Ħاس ےك ھحŃمس ى�ŋ�Ġا ں�Ņم ےرا�Ń ےك رĠر�Ŀك�Ņس ود ےرĿھك ےس ںو�Ņٔ�اكا   ہŃ�Ħ2اس ،ھ�Ħاس ھ�Ħاس ےك سا ے�Ħرك Ņ�Ġ1رع�Ħ ىك )اك �īل�īم ک�Ņا( "رĠكرم" ،ں�Ņہ ے�Ħرك ہ�ŅرĠحĦ�Ń اك ٮĦا�ŅصوصحĠ ىك ںوصح ود ےك ہ�ŅوارĠ ءا�Ńلط ،ں�Ņم رحĠآ ۔ں�Ņہ ے�Ħرك لامع�Ħسا ۔ں�Ņہ ے�Ħا�Ń�Ġ ےرٔ�اد ہد�Ġك روا ،ں�Ņہ
ٯĦا�Ńسا
۔ں�Ņہ ے�Ħوہ �Ġ3Ŀ ں�Ņم ےرٔ�اد وحŃ ں�Ņہ ے�Ħرك ںŃ�Ņ�Ġ ںĠاھحŋ ىك ںوروكوحŋ ںĠا ے�Ņٔ�آ - روكوحŋ ں�Ņم ںوĦ2لح ۔ں�Ņہ Ħ5لع�Ħم ےس ںورٔ�اد ہدسī ڡĠاوط حرط سك ر�Ŀك�Ņس ود ا�Ńمل ہك ں�Ņہ ے�Ħھك�Ņد ے�Ņٔ�آ - �īل�īم ں�Ņم ںورٔ�اد
عمحŃ ےس�Ņك کم�Ġ ر�ŋ سا ہك ں�Ņہ ے�Ħكس ھك�Ņس ا�Ņك رك ھك�Ņد ہ�Ņ ں�Ņم ےرا�Ń ےك �īل�īم ک�Ņا مہ ہك ں�Ņہ ے�Ħھك�Ņد ے�Ņٔ�آ - ہ�Ħك�Ġ صاحĠ ک�Ņا ۔ےہ ا�Ħوہ
۔ں�Ņٔ�ا�Ń�Ġ ہرٔ�اد ہ�Ġكمم ارŃ�Ŀ ےس �Ńس رد�Ġا ےك �īل�īم ک�Ņا ے�Ņٔ�آ - ےرٔ�اد ں�Ņم �īل�īم

سīٔ�ام�ŋ�Ņ ىك ںوĦ2لح :C ںĠسīك�Ņس
دصاĦ2م ےك ےصح
۔ےہ �Ńسا�Ħ�Ġ اك سادر ےك ےرٔ�اد روا ىٔ�ا�Ńمل ىك سوĦ3 ىك ے�ŅوارĠ سا ،ٮŋام ںŅ��ٔĠدŅ�Ŀر اك ے�ŅوارĠ ے�Ń�Ġ ر�ŋ رĠكرم ےك ےرٔ�اد ہك ں�ŅھحŃمس

ĿدĹركŅر روا ںو�Ņ�ĿدŅ�Ġ�Ġم رŅام ں�ŋا� ŃاحĠےلاو ے� ĠوارŅىك ںو� Ġٔ�ام�Ġد�Ĺمرد ےك ىكŅا�Ġرآوك ںĿدŅ�Ġ�Ņ�Ŀ� ركŅ۔ں� ۔ں�Ņرك ماع وك ںوŅ�Ħ2رط ےك ے�ĠاكĹل ٮŃاسح اك ںوĦ3�Eع ىسد�Ġہ ےك رĠر�Ŀك�Ņس ں�Ņم ںورٔ�اد روا ىٔ�ا�Ńمل ىك سكرآ
�ĦحاصĠو ىك ےصح
ںو�Ńعسī ےك ےĦ2لح ءا�Ńلط ،ےلہ�ŋ ےس �Ńس ۔ں�Ņہ ے�Ħھك�Ņس Ħ5لع�Ħ ںĠا�Ņمرد ےك ٮĦامادĦ3ا ےك ںوصح Ġ1ل�ĦحĠم ھحŋك ےك ںوĦ2لح ءا�Ńلط ،ں�Ņم ےصح سا روا ،رطĠ1 Ħ3ص�Ġ ،سīٔ�ام�ŋ�Ņ ىك ہ�ŅوارĠ رھ�ŋ ءا�Ńلط ۔ں�Ņہ ے�Ħرك سī�Ħ�E ىٔ�ا�Ńمل ىك سوĦ3 روا ںوĦ3�Eع کر�Ņ�Ŀمو�ŅحŃ ر�Ŀك�Ņس روا ں�Ņہ ے�Ħرك ہ�ŅرĠحĦ�Ń اك
Ħ3مل ىك سوŃمرد ےك ىٔ�ا�Ņا�Ġں Ħلع�Ħ2اĦىك ٮ ŋاھحĠں Ń�Ņ�Ġرك ںĦہ ے�Ņں� Ħد ہكا�Ņ��ٔے Ĺےك ںورٔ�اد ۓ�ك Ńم ےرا�Ņں� Ġامولعم مولعما�Ħىك لصاح ٮ Ń۔ےكس اح ےہ ا�Ħوہ ہ�ŃرحĦ�Ń اك �Ġ3Ħرسŋ�Ņ�ī ک�Ņا ىك ے�Ġھك�Ņس ں�Ņم ےرا�Ń ےك Ħ5لع�Ħ ںĠا�Ņمرد ےك ہ�ŅوارĠ ىرĠكرم روا ىٔ�ا�Ńمل ىك کرآ وك ںوملع �Ńلاط ،دع�Ń ےك سا Ńر" وحŅ�ĿدŅ�Ġ�Ġىك "ر Ħرع�Ņ�Ġ1 اطم ےكŃ�Ħ5 Ń�Ġا�Ħر ۔ےہ ا�Ņ�ĿدŅ�Ġےك ں Ńم ےرا�Ņا ں�ŋ�Ġمس ى�Ńسا اك ھحĦرك لامع�Ħلط ،ۓ�وہ ے�Ńآ ءا�Ġر راكرحŅ�ĿدŅ�Ġٔ�اس ےك ںĠےك ر Ńم ےرا�Ņں� ĿدĹركŅر روا ںو�Ņ�ĿدŅ�Ġود ںĠم ںو�Ņں� ŋ�Ņٔ�ام�īاوم اك ںوسĠرĠا ےك رك ہ�ŋ�Ġو ى�ŃادحĠں ŋ�Ņرك اد�Ħہ ے�Ņ۔ں�

ٯĦا�Ńسا
۔ں�Ņہ ے�Ħرك ہ�ŅرĠحĦ�Ń اك ںوصح ےك ںوĦ2لح ے�Ņٔ�آ - رĠر�Ŀك�Ņس روا سكرآ
ŋرا�Ŀٮ Ŀٔ�آ — لوہ و�Ņد ے�Ņھك�Ħہ ے�Ņا ہك ں�Ĺمہ ركŅىسك ےك ےرٔ�اد ں� īعسŃےك ے� Ńم ےرا�Ņامولعم ں�Ħىد ٮ Ńٔ�احŅں� Ħےك ےرٔ�اد مہ و� Ńےرا� ۔ں�Ņہ ے�Ħكس ںĠاحŃ ا�Ņك ں�Ņم
ĠوارŅر روا ،سكرآ ،ہ�Ņ�Ŀٔ�آ - ىدŅے� Ħ3مل ىك سوŃر ،ىٔ�ا�Ņ�Ŀكرم روا ،ىدĠىر ĠوارŅمرد ےك ںو�Ņا�Ġں Ħلع�Ħ2اĦاك ٮ Ħ�ŃحĠرŅرك ہ�Ņ۔ں�

ĠوارŅىك ںو� ŋ�Ņٔ�ام�īا اك سŅک� Ġ�Ņرط ا�Ņ�Ħ2ٔ�آ — ہŅے� ĠوارŅىك ںو� ŋ�Ņٔ�ام�īرك سĠا اك ے�Ņک� Ġ�Ņرط ا�Ņ�Ħ2د ہŅھك�Ħہ ے�Ņ۔ں�
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ریڈین سینس - آئیے ریڈینز میں ماپا جانے والے زاویوں کے سائز کا اندازہ لگائیں۔ ۔ں�Ņہ ے�Ħكس رك ےس�Ņك ددم ىرامہ ں�Ņم ے�ĠاكĹل ٮŃاسح اك ىٔ�ا�Ńمل ىك کرآ روا رĠہ�Ħ3Ńر ر�Ŀك�Ņس ںŅ�ĠدŅ�Ŀر ہك ں�Ņہ ے�Ħھك�Ņد ے�Ņٔ�آ - لامع�Ħسا اك رŅ�Ġ�ĠدŅ�Ŀر

ں�Ņرك لامع�Ħسا وك ںو�Ħا�Ń ىٔ�وہ ىھك�Ņس ے�Ņٔ�آ :D ہصح
�ĦحاصĠو ىك ےصح
دع�Ń ےك سحŃ ےہ ہصح رص�ĦحĠم ہ�Ņ ۔ےہ ا�Ħلم عĦ3وم اك ے�Ġرك لامع�Ħسا وك ںو�Ħا�Ń ىٔ�وہ ىھك�Ņس ں�Ņم ىٔ�اكا ىرو�ŋ وك ہ�Ńلط ں�Ņم ےصح ىرحĠآ سا 
Gاوس ےك حĠ�ŚاحŃ ى�Ġا�Ņمرد ا�Ņ ڡĠادہا ىم�Ņلع�Ħ کĹلا ےك ےصح سا ے�Ņل سا ،ےہ ى�Ħوہ حĠ�ŚاحŃ ىك ما�Ħ�ĦحĠا ےك ىٔ�اكاĦٮ Ġہ�Ņہ ں�Ņ۔ں�

ٯĦا�Ńسا
Ņس ہ�Ń� اŅاس ک�Ħھكر ھ�Ġٔ�آ — ا�Ņرك لح وك لٔ�اسم ے�Ġل ےك ے�Ņے� ŃحŅمو�Ņ�Ŀسا اك ىر�Ħرك لامع�Ņ۔ں�
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اکائی 8: مشروط احتمال
دصĦ2م اك ىٔ�اكا
ں�Ņٔ�اصĠ3Ġ ى�ĦاحŃ ہ�Ġوم�Ġ ےس ںوكاحĠ ںŅ�Ġو روا راد حĠاسī ،ںولودحŃ ،ںو�ĦسرہĠ3 ہو ۔ں�Ņہ ے�ĦاهرŃ�Ŀ ک�Ħ ٮĦاعĦ3او �Ńكرم وك ھحŃمس ىك لام�Ħحا ہ�Ńلط ۔ں�Ņہ ے�ĦحĠ�ŋاحŃ ىدارĠآ ىك ٮĦاعĦ3او روا ں�Ņہ ے�Ħرك Ņ�Ġ1رع�Ħ ىك لام�Ħحا طورسīم ،ں�Ņہ ے�ĦاكĹل ےدعاĦ3 ےك ٮŃرصĠ روا عمحŃ ،ں�Ņہ ے�Ħاھكد

�ĦحاصĠو ىك ىٔ�اكا
ر�ŅرĠ ۔ں�Ņہ ے�ĦاهرŃ�Ŀ وك ھحŃمس ى�ŋ�Ġا ں�Ņم ےرا�Ń ےك ٮĦاعĦ3او ےس ڡĠراع�Ħ ے�ŋ�Ġا ں�Ņم دŅ�ĿركĹ 7 روا ،ںوہكĹحŃ ىك ے�Ġوم�Ġ ،لام�Ħحا ءا�Ńلط ،ں�Ņم �Ġ�Ŀو�Ņ سا
Ġروع Ħ�ŃرحŃا�Ħم ےك ٮĦوہ ےصح ددع�Ħہ ے�Ņں�، ŃحŅا ےس�Ņك ددع ک�Ņو�Ńرك لور وك ٮĠروا ا� ŋا رھ�Ņوك ےكس ک� ŋل�Ŀ�Ġا� — Ġوم�Ġہ� Ġ3Ġا ےك اصĠوہ رد�Ġےلاو ے� ۔ےہ ا�Ņ�Ħد ٮĦرĠاحŃا ىك ے�Ġرك روعĠ ےس ںوŅ�Ħ2رط ےĠ��ٔ وك ٮĦاعĦ3او

Ņو�Ġ�Ŀ� آ اكĠاعĠلط رŃےك ءا� Ġوم�Ġىك ے� ŃحĹحا روا ںوہكĦمس وك لام�ŃھحĠل ےك ے�Ņم ے�ĠحĦل�Ġ1 امĿلدĠر Ń�Ġا�Ġوہ ےس ے�Ħام ۔ےہ ا�ĿلدĠم رŅم ں�Ņ�ĠرŅرد ،ں�ĠحĦ�،
Ġ3سرہĦ�Ņو روا ،ں�Ņ�Ġں ĿادŅا�Ĺمارك īہ لماسŅو ۔ں�Ņ�Ġں Ŀٔ�ادŅ�Ĺلط ماركŃوك ءا� Ġوم�Ġہ� Ġ3Ġم ےك اصĠحĦل�Ġ1 ĠدŅس ىل�Ņ�Ŀد وك ںو�Ņھك�Ġا ىك ے�ŃاحĠرĦد ٮŅ�Ħہ ے�Ņں�، ŃحŅہك ےس� "A  روا  B،" "A  Ņا�  B،" Ņا� "A  Ġہ�Ņں� عمحŃ روا ،ں�Ņہ ى�Ħرك ددم ں�Ņم ے�Ġرك ںŅ�Ġع�Ħ اك لام�Ħحا ےك ںو�Ņ�Ŀس ىل�ŅدĠ ںĠا وك ءا�Ńلط ں�ŅرŅ�Ġم ۔" ای P(A  ،لوصا  B) = P(A) + P(B) - P(A روا  B)   ۔ں�Ņہ ى�Ħرك ددم ىك ءا�Ńلط ں�Ņم ے�ĠھحŃمس وك


Gاح ےك ہرمرĠور روا ےہ ا�ĦاحŃ ا�Ņك لا�ŅحĠ ہلدا�Ħ�Ń ر�ŋ لام�Ħحا طورسīمĦم ےس ٮĦددع� ĹكŅم�Ġك روا رĠك�īسĠسا اك ںĦرك لامع�Ħۓ�وہ ے� G
Ĺك وكŅا� ŃاحĦ۔ےہ ا�
Ġروط صاح ŋر�، ĠرصŃلوصا ٮ  P(A روا  B) = P(A)  ·  P(B | A)   طورسīم ۔ےہ ا�ĦاحŃ ا�Ņك لامع�Ħسا ے�Ņل ےك ے�Ġرك ںŅ�Ġع�Ħ اك ٮĦا�Ġاكما طورسīم روا ں�Ņہ ے�Ħرك �ĦحاصĠو ىك ىدارĠآ ۓ�وہ ے�Ħرك لامع�Ħسا اك ںĠا�ŃرĠ ىك ہرمرĠور ءا�Ńلط ۔ےہ ا�ĦاحŃ ڡĠرط ىك ہعلاطم ےك ىدارĠآ ىك ٮĦاعĦ3او لام�Ħحا ŃحŃ� اوĦ3اعĦٮ  A  روا  B  ں�Ħ�Ņاواسم و�Ħ ں�Ņہ ے�Ħوہ دارĠآ   P(A | B) = P(A)   روا   P(A روا  B) = P(A)  ·  P(B)   ۔ں�Ņہ ے�Ħرك لامع�Ħسا

Ņہ� Ņو�Ġ�Ŀ� لطŃاس ےك ءا�Ħاو ھ�Ħ3اعĦآ ىك ٮĠےك ىدار Ńم ےرا�Ņں� Ħ3Ņٔ�ارآ سا�Ņرك ںا�Ġاس ےك ے�Ħھ� Ń�Ġوہ د�Ħےہ ا�، ŃحŃ� اŅاس ےك ےرسود ک�Ħھك ھ�Ņل� ۔ں�Ņہ ے�Ħرك حĠ�ŚاحŃ ىك ںو�Ņٔ�ارآ سا�Ħ3Ņ ںĠا ےكرك ہ�ŅرĠحĦ�Ń اك حŔٔ�ا�Ġ�Ħ روا ےكرك عمحŃ رامسī و دادعا رھ�ŋ روا ،ں�Ņہ ے�Ħل�Ņھك
ک�Ħ عĦ3وم :A ںĠسīك�Ņس
دصاĦ2م ےك ےصح
۔ں�Ņرك لامع�Ħسا ےكاحĠ ےك ںو�ĦحĠرد روا ،ں�ŅرŅ�Ġم ،ں�Ħ�ŅسرہĠ3 مطĠ�Ġم ے�Ņل ےك ے�ĠاكĹل ٮŃاسح اك ٮĦا�Ġاكما ےك ٮĦاعĦ3او دĠ�Ŀؤا�ŋمك
۔ں�Ņرك لامع�Ħسا لوصا عمحŃ ے�Ņل ےك ے�ĠاكĹل ٮŃاسح اك ٮĦا�Ġاكما
�ĦحاصĠو ىك ےصح
ےك ںوسīٔ�امرĠآ ددع�Ħم روا Ħ5لع�Ħ ںĠا�Ņمرد ےك لام�Ħحا ےك ہعĦ3او ک�Ņا ں�Ņہ�Ġا ۔ں�Ņہ ے�Ņ�Ħل ہرĠٔ�احŃ ہرا�Ńود اك ٮĦاعĦ3او لام�Ħحا ءا�Ńلط ،ں�Ņم ےصح سا Ńاو سا دع�Ħ3م ہعŅوم ں�Ħ3ےك ع Ħ�ŃرحŃےك ے� Ġ�Ħٔ�ا�Ŕےك ح Ħ�Ġسا�Ń� ىك Ņد دا�G
،ںو�ĦسرہĠ3 روا ں�Ņہ ے�Ħھك�Ņد وك ٮĦاعĦ3او دĠ�Ŀؤا�ŋمك ءا�Ńلط رھ�ŋ ۔ےہ ى�ĦاحŃ ىٔ� دع�Ń ےك سا ۔ں�Ņہ ے�Ħرك سī�Ħ�E ےŅ�Ħ2رط ےك ے�Ġھكر رطĠ�Ġ ر�ŋ ٮĦاعĦ3او ں�Ņم اصĠ3Ġ ہ�Ġوم�Ġ ۓ�وہ ے�Ħرك لامع�Ħسا اك ماركĹا�ŅادĿ ںŅ�Ġو روا ،ںو�ĦحĠرد ،ںورŅ�Ġم ای P(A  ہدعاĦ3 عمحŃ ءا�Ńلط  B) = P(A) + P(B) - P(A روا  B)   ے�Ħكس رك مٔ�اĦ3 ہط�Ńار ںĠا�Ņمرد ےك ںوعومحŃم Ġ1ل�ĦحĠم ےك ٮĦاعĦ3او ےع�ŅردĠ ےك ا�Ņك لماسŃ�Ħ5 īس ىرا�Ħ�ŅحĠا ک�Ņا ں�Ņم رĠاعĠآ ےك ںĠسīك�Ņس و�Ħ ں�Ņہ ے�Ħكس اھ�Ŀا ہدٔ�اĠ3 ےس ںو�Ġ�Ņاہد دا�Ņ ىĠ3اصĠا ں�Ņم ےرا�Ń ےك لام�Ħحا ءا�Ńلط ركĹا ۔ں�Ņہ
ĹكŅ۔ےہ ا�

ٯĦا�Ńسا
ŋاحĠس� Ħا( ک�ĠحĦ�Ņٔ�آ - )ىرا�Ņوم ے�Ħ3وك ع Ħ�E�īرك سŅ۔ں�
۔ں�Ņرك �Ġ3Ħا�Ņرد وك لام�Ħحا ے�Ņٔ�آ — ا�Ġل�Ņھك ھ�Ħاس ےك لام�Ħحا
Ġوم�Ġىك ہ� ŃحĹہكŅٔ�آ - ں�Ņے� Ġوم�Ġىك ے� ŃحĹوك ںوہك Ħ3رŅ�Ń� د ےسŅھك�Ņ۔ں�
۔ں�Ņرك لامع�Ħسا اك ںولودحŃ ے�Ņل ےك ے�Ġرك مطĠ�Ġم وك ٮĦا�Ġاكما ے�Ņٔ�آ - ں�ŅرŅ�Ġم ىك ددع�Ħ ہĦ2لع�Ħم
۔ں�Ņہ ے�Ħھك�Ņد ےŅ�Ħ2رط ےك ے�Ġرك ںĠا�Ń�Ņ وك ٮĦاعĦ3او لم�Ħسīم ر�ŋ ٮĦاعĦ3او ےرسود ے�Ņٔ�آ — ا�Ġرك احŃك�Ņ وك ٮĦاعĦ3او
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ٮĦاعĦ3او ہĦ2لع�Ħم :B ںĠسīك�Ņس
دصاĦ2م ےك ےصح
۔ں�Ņہ رصح�Ġم ا�Ņ ں�Ņہ دارĠآ ٮĦاعĦ3او ود ا�Ņآ ہك ں�Ņرك ںŅ�Ġع�Ħ ۓ�وہ ے�Ħرك لامع�Ħسا اك لام�Ħحا روا P(A  ہدعاĦ3 اك ٮŃرصĠ ے�Ņل ےك ے�Ġرك مولعم لام�Ħحا اك ےعĦ3او ىسك  B) = P(A)  ·  P(B | A)   ۔ں�Ņرك لامع�Ħسا
�ĦحاصĠو ىك ےصح
ٮĦاح�Eطصا ۔ٮĦاعĦ3او را�ĦحĠم دوحĠ ا�Ņ ں�Ņہ رصح�Ġم ہو ا�Ņآ ہك ےكس احŃ ا�Ņك ںŅ�Ġع�Ħ ہ�Ņ ہكا�Ħ ں�Ņہ ے�Ħھك�Ņد ےرĿوحŃ ےك ٮĦاعĦ3او ءا�Ńلط ،ں�Ņم ےصح سا ى�Ġعم حŔٔ�ا�Ġ�Ħ ہك ے�Ņل ےك ے�Ġرك �ĦحاصĠو ىك ٮĦا�Ń سا روا ں�Ņہ ے�Ħرك ٮĦا�ŃرحĦ�Ń کس�Eك ھحŋك ےك رامسī و دادعا ءا�Ńلط ،دع�Ń ےك ے�Ġرك �ĦحاصĠو ىك
ĠحŅ�Ġك رŅوہ ںو�Ħہ ے�Ņا ،ں�Ġاو ىراصح�Ħ3اعĦا ىك ٮŋ�Ġمس ى�Ńسا وك ھحĦرك لامع�Ħم ۓ�وہ ے�īسĦ5 ركĦہ ے�Ņ۔ں� ŋلط رھ�Ńوك ءا� ĠرصŃلوصا ٮ  P(A روا  B) =

P(A)  ·  P(B | A)   ۔ں�Ņہ ے�Ħرك لامع�Ħسا ے�Ņل ےك ے�ĠحĠ�ŋاحŃ ے�Ņل ےك ىدارĠآ ىك ٮĦاعĦ3او ےسا ں�Ņم دع�Ń روا ےہ ا�Ħرŋ�Ŀ ا�Ġرك ا�Ġماس اك

ٯĦا�Ńسا
۔ں�Ņہ Ħ5لع�Ħم ےس�Ņك ٮĦاعĦ3او ہك ں�Ņہ ے�Ħھك�Ņد ے�Ņٔ�آ - ٮĦاعĦ3او ہĦ2لع�Ħم
۔ں�Ņل ہرĠٔ�احŃ اك لام�Ħحا طورسīم ے�Ņٔ�آ — لام�Ħحا طورسīم
۔ں�Ņرك لامع�Ħسا اك ںولودحŃ ے�Ņل ےك ے�ĠاكĹل ہرĠاد�Ġا اك ٮĦا�Ġاكما طورسīم ے�Ņٔ�آ — ا�Ġرك لامع�Ħسا ں�ŅرŅ�Ġم ے�Ņل ےك لام�Ħحا طورسīم
ر�ŋ ٮĦاعĦ3او را�ĦحĠم دوحĠ روا راصح�Ġا ے�Ņٔ�آ — ں�Ņہ را�ĦحĠم دوحĠ ٮĦاعĦ3او ا�Ņآ ہك ے�Ņل ےك ے�Ġرك ںŅ�Ġع�Ħ اك ٮĦا�Ń سا لامع�Ħسا اك لام�Ħحا
Ĺىرہك Ġ�Ġرط ĿلادŅ۔ں�
۔ں�Ņٔ�اكĹل ر�ŋ ماك ےسا ے�Ņٔ�آ :C ںĠسīك�Ņس
�ĦحاصĠو ىك ےصح

G وك حŚوس ى�ŋ�Ġا ےس �Ġ�Ŀو�Ņ ىرو�ŋ وك ءا�Ńلط ،ں�Ņم ےصح ىرحĠآ ساĹرك وكĠوم اك ے�Ħ3لم عĦ۔ےہ ا� ŋوحĠہك� Ņا ہ�Ņم ک�ĠحĦس رص�Ņك�īسĠےہ ں Ńےك سح Ńدع� 
Gاوس ےك �Ġ�Ŀٔ�او�ŋ ک�Ņحŋ ا�Ņ لوكĹ ںĠسīك�Ņس ىٔ�وك ںاہ�Ņ ے�Ņل سا ،ےہ ى�Ħوہ ص�ŅحĠسĦ�ī ىك ما�Ħ�ĦحĠا ےك ىٔ�اكاĦٮ Ġہ�Ņہ ں�Ņ۔ں�

ٯĦا�Ńسا
ĹكŅم�Ġم رŅاكما ں�Ġا�Ħا( ٮĠحĦ�Ņٔ�آ — )ىرا�Ņے� ĹكŅم�Ġاس ےك رĦحا ھ�Ħسا لام�Ħرك لامع�Ņ۔ں�
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